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Priklad 1. UvaZujme hru nim dvou hraci s jednou hromadkou s
deviti sirkami: hraci se stfidaji v tazich, tah je odebrani jedné az t#i
sirek. Kdo nemiZe odebrat Zadnou sirku prohrava. Vyjadrete tuto
hru ve tvaru acyklického grafu a spocitejte Spragueovu-Grundyovu
hodnotu vsech jeho vrcholi. Pro kterého hrace existuje vyherni
strategie?
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Priklad 2. UvaZujme hru nim se dvéma hromadkami, jedna s
Ctyrmi, jedna se sesti sirkami. Opét miiZzeme odebirat jeden aZ tri
sirky. Viyjadrete tuto hru ve tvaru acyklického grafu a spolitejte
Spragueovu-Grundyovu hodnotu vsech jeho vrcholi. ViyuZijte toho,
Ze tato hra je souctem dvou her. Pro kterého hrace existuje vyherni
strategie?
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Priklad 3. Uvazme ndsledujici hru dvou hraci: na tabuli jsou
napsana prirozena cisla od jedné do deseti. Hraci se stridaji v
tazich, tah spocivd ve smazani néjakého Cisla na tabuli a také
vSech jeho délitelii. Vyjadrete tuto hru ve tvaru acyklického grafu a
spocitejte Spragueovu-Grundyovu hodnotu vsech jeho vrcholi. Pro
kterého hrace existuje vyherni strategie?
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Piiklad 1. Uréete minima a maxima funkce x> + y 4 z na kfivce v
R¥:x+y+2z=0x>—y>+22=0.

Priklad 2. Urcete objem télesa omezeného elipsoidem

x? 4 2y? + z? = 4 a poloprostorem obsahujicim bod [1,3,5] a
ohrani¢eném rovinou x +y +z = 1.

Priklad 3. Nakreslete néjaky graf o sedmi vrcholech, ktery ma
pravé Sest koster. Kolik je téchto koster aZ na izomorfismus?

Priklad 4. Nestandardni dloha vyZadujici napad?

Priklad 5. Dokazte, Ze pokud Dijkstriiv algoritmus bézi z vrcholu a
na grafu G = (V, H) s ohodnocenim w : H — R, tak libovolnou
hranu staci testovat pouze jednou (tj. je-li U : V — R funkce
udavajici aktudlni minimalni vzdalenost od vrcholu a po dosud
objevenych cestdch, tak pokud otestujeme nejprve podminku

U(x) + w(x,y) < U(y) v aktivnim vrcholu x, tak potom jiz
nemusime testovat podminku U(y) + w(y, x) < U(x) v momenté,
kdy bude aktivnim vrcholem y ).
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Urcete pocet slov s(n) délky 2n v bezkontextové gramatice

a — Nlab
b — LaP

Reseni. Ozname s vytvorujici funkci posloupnosti udévajici pocet
slov vzniklych z netermindlu a, déle t vytvorujici funkci
posloupnosti udavajici pocet slov vzniklych z neterminalu b.
Rozborem prvniho pravidla gramatiky dostavéame:

s=st+1

t:X25

Dosadime a vyreSime: g
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