SMENA A PRODUKCE - feSené piiklady

1. Spotfebitelé A a B mohou nakupovat pouze dva
statky, statek 1 a 2. Spotfebitel A ma Cobb-
Douglasovu uzitkovou funkci Uga (2}, 2%) = z}2%,
kde z! je mnozstvi statku 1 a 2% je mnoz-
stvi statku 2. Spotiebitel B ma uzitkovou funkci
Ug(zh,2%) = xhao%. Spotiebitel A ma podatedni
vybaveni statku 1 wl = 8 a statku 2 w? = 2. Spo-
tfebitel B mé& poc¢atecni vybaveni statku 1 wh = 2
a statku 2 w% = 3.

(a) Jak je rovnovazna cena statku 1, kdyz je sta-
tek 2 numeraire (p5 = 1)?

(b) Jaka je rovnovazna statki 1 a 27
Reseni
(a) Rovnovahu mtzeme popsat pomoci vektoru
cen (p},p3), pii kterych pro statek 1 a 2
plati, Ze soucet poptavek spotiebitele A a B

se rovné souctu vybaveni spotiebitele A a B,
tedy

2a(p1,05) + 25 (p1,p3) = wa + wp
2 ko k 2 * * 2 2
x4 (p7,p3) + 251, p3) = Wi +wp,
kde z!, (p}, p3) je poptévka spottebitele A po
statku 1. Po dosazeni vybaveni spotfebitel

si mizeme vyjadrit poptavky spotiebitele B
jako

z(pY,p3) = 10 — 24 (p}, p5) (1)
a3(pi,p5) =5 — 2% (P}, p3)- (2)

Kazdy spotfebitel v rovnovéaze voli nejlepsi
kos, ktery si miize dovolit. ProtoZe jsou in-
diferenc¢ni kfivky obou spotiebitelt hladké a
Douglasova uzitkova funkce), budeme hledat
takovou rovnovaznou alokaci, ve které se bu-
dou indiferen¢ni k¥ivky spotiebitelt dotykat
linie rozpo¢tu. V této alokaci bude platit, ze

MRS 4 = MRSp
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Substituci a za poptavky spotiebi-
tele B ziskame
wa(pi,py) 10— (pi, p3)

Upravou tohoto vyrazu dostaneme pomér,
ve kterém jsou v rovnovaze spotfebovavany
statky 1 a 2

xh (p}, p5) = 22% (p}, ). (3)

V rovnovazné alokaci je zaroven sklon linie
rozpoctu rovny sklonu indiferenc¢nich kfivek
obou spottebiteli, tedy plati, Ze
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Statek 2 je numeraire (pj = 1). Dosazenim za
ps a za MRS 4 ziskdme

pt = Zapip3)
Yl (or )
Substituci dostaneme

pt = Fai i)
Y227 (p1, )
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P = 9
Rovnovazna alokace spotiebitele A je
(234 (pT,p3), 2% (p7, p3)). Poptavky spotiebi-
tele A po statku 1 a 2 pro Cobb-Douglasovy
preference jsou

ma a xQ My
A — 9
2p3 2p;

zlhy =

kde je ma je prijem spotiebitele A. Prijem
spotfebitele A se rovna hodnoté vybaveni spo-
trebitele A, tedy ma = pjwl + piw% = 6.
Dosazenim do poptavek ziskame efektivni alo-
kaci spotfebitel A

(mh(p“{,pZ), mi(pf,p;)) = (673)'

Analogicky vypocitame rovnovaznou alokaci
spotiebitele B

(z5(p}.p3), 25 (P1, p5)) = (4,2).

Reseni piikladu je znézornéno v nasledujicim
obrazku. Bod W znazornuje pocatecni alokaci
a bod M rovnovaznou alokaci. Smluvni kiivka
je oznacena zkratkou CC. Linie rozpoc¢tu BL
ma sklon —p}/ps = —1/2.
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2. Spotiebitelé A a B mohou nakupovat pouze dva

statky, statek 1 a 2. Spotfebitel A ma uzitko-
vou funkci Uy(zYy,73) = min{zl, 2%}, kde zl
je mnozstvi statku 1 a % je mnozstvi statku 2.
Spotiebitel B m4 uzitkovou funkci Up(zk,2%) =
rh + 7%. Spotiebitel A ma pocateéni vybaveni
statku 1 wl =9 a statku 2 w? = 5. Spottebitel B
mé pocateéni vybaveni (wh,w%) = (6,5). Jakd je
rovnovazna alokace spotiebitele A a B?

Reseni

Rovnovahu miizeme popsat pomoci vektoru cen
(p,p3), pii kterych pro statek 1 i 2 plati, Ze sou-
éet poptavek spotfebiteli A a B se rovnd souctu
vybaveni spotfebiteli A a B, tedy

24 (p},p3) + 25 (pi,p3) = wh + wh
25 (p1,p3) + a5 (P}, ph) = Wi + wh,

kde zl(p;,p5) je poptavka spotiebitele A po
statku 1.

Statky 1 a 2 jsou pro spotiebitele A dokonalé kom-
plementy. Bude poptéavat spotiebni kose se stejnym
mnoZstvim obou statktl, tedy zl, = 2%. Naopak
pro spotiebitele B jsou statky 1 a 2 dokonalé sub-
stituty. Spotiebitel B bude ochotny spotfebovavat
oba statky pouze v pripadé, Ze se jeho mezni mira
substituce rovna sklonu linie rozpoctu, tedy

MRSy = -2
2

Pokud si napt. cenu statku 2 uréime jako numeraire
(p5 = 1) a spoéitdme mezni miru substituce spo-
tfebitele B, rovnovazné cena statku 1 bude p} = 1.
Poptéavka spotfebitele A po statcich 1 a 2 je

ma
Pi+ps

zh (P}, p3) = 25 (pi, p5) =

Za prijem spotiebitele A m,4 miZeme dosadit

ma = pjwl + piw?. Poptavka spottebitele A po

statcich 1 a 2 xY(p}, p3) = 2% (p}, ph) je
ma  piwht+pswi  9+5

7.
pi+Dps pi+Dps 2

Rovnovazna alokace spotiebitele A tedy bude
(z (p}, p3), 2% (p%,p5)) = (7,7). Rovnovazna alo-
kace spotiebitele B bude rozdil mezi celko-
vym vybavenim a alokaci spotiebitele A, tedy
(25 (p1,p3), 2% (p1,03)) = (8,3).

Reseni ptikladu ukazuje nasledujici obrazek. Bod
W znézornuje pocatecni alokaci a bod M rovno-
vaznou alokaci spotfebitele. Sklon linie rozpoctu
je stejny jako sklon indiferen¢nich kiivek spotiebi-
tele B. Smluvni kiivka CC ma tvar 2% = z.
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3. Spotiebitelé A a B mohou nakupovat pouze dva

statky, statek 1 a 2. Spotfebitel A m4 kvazilinearni
wzitkovou funkei Ua(zly,2%) = x} + 4/2%, kde
rl je mnozstvi statku 1 a 2% je mnoZstvi statku 2.
Spottebitel B mé uzitkovou funkci Ug(zl,2%) =
Th + 6\/:% . Spotftebitel A ma pocatecni vybaveni
statku 1 w = 20 a statku 2 w?% = 6. Spotiebitel B
mé pocatetni vybaveni wh = 60 a w% = 7. Jaka
je rovnovazna alokace spotiebitele A7

Reseni

Rovnovahu mutzeme popsat pomoci vektoru cen
(p%,p5), pii kterych pro statek 1 a 2 plati, Ze sou-
éet poptavek spotiebitele A a B se rovné souctu
vybaveni spotiebitele A a B, tedy

x4 (p},p5) + 2R (P}, ps) = wh +wp
2% (p}, p3) + oH (05, p3) = Wi + wh,

kde z%(p},p5) je poptdvka spotiebitele A po
statku 1. Po dosazeni vybaveni spotfebiteli si
milzeme vyjadrit poptavky spotiebitele B jako

zp(pi, ps) = 80 — 2y (p}, p3)
a3 (pt,p3) = 13 — 2% (p}, p3).- (4)

Kazdy spotiebitel v rovnovaze voli nejlepsi kos,
ktery si muZe dovolit. Indiferen¢ni kiivky obou
spotfebiteld jsou hladké a konvexni (viz konkrétni
tvar uzitkové funkce). V dal§im postupu budeme
predpokladat, Ze bude dosazeno vnitfniho feSeni.
Budou-li oba spotfebitelé v rovnovazné alokaci
spotfebovavat kladnd mnozstvi obou statkd, je
tento predpoklad splnén a nalezené TeSeni je rov-
novazné. Pokud by néktery ze spotfebitelti popta-
val zaporné mnozstvi nékterého ze statki, nale-
zend alokace by nebyla rovnovazna. V tomto pfi-
padé bychom museli hledat rohové feseni.

Nyni vSak hleddme takovou vyslednou alokaci, ve
které se indiferenc¢ni kiivky spotiebitelt dotykaji
linie rozpoctu. V této alokaci bude platit, ze

MRS4 = MRSp
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3\/2% (p1,p3) = 24/ 23 (P, p3)
Substituci ([@]) za poptavku spotiebitele B ziskame

3\ 2% (pT,p3) = 24/13 — 2% (P}, p3)

92% (p}, p3) = 52 — 4a% (p}, p3)
1302 (6}, p3) = 52
2% (pi,p5) =4

V rovnovazné alokaci je zaroven sklon linie roz-
poctu rovny sklonu indiferenc¢nich kiivek obou spo-
trebitelt, tedy plati, ze

~PL _ MRS,.
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Pokud si rovnovaznou cenu statku 2 zvolime jako
numeraire (pj = 1) a dosadime za MRS 4, ziskdme

p; =1

Spotfebitel A poptava 4 jednotky statku 2 a utraci
zbytek svého ptrijmu za statek 1. Pokud je jeho pti-
jem vyssi nebo rovny vydajiim na poptavané mnoz-
stvi statku 2, jeho poptavka po statku 1 je

ma — p3r% (p1, p3)

zh(pi,p3) = o :
1

kde je pifjem m4 = pjwk + piw? = 26. Jeho spo-
treba statku 1 je tedy

wa(py,p5) =26 —4 = 22.

Spotrebitel A tedy poptava spotfebni kos
(x4 (p1,p3), 5 (PT, p3)) = (22,4).

Vzhledem k velikosti celkového vybaveni bude
i spotiebitel B poptavat kladnd mnozstvi obou
statk®. Dosdhli jsme vnitiniho feseni u obou spo-
tfebitelti. Nalezena alokace je tedy rovnovazna.



