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Logaritmicka aproximace tempa ristu a jeji uziti

Abstrakt

Tato ¢ast ukazuje, jak mGZeme pouzit (piirozeny) logaritmus k pribliZznému spocitani tempa
rustu, jaka je chyba této aproximace a na prikladu inflace deflatoru srovnava postupy vypocta,
které vedou k presnym vysledktim, resp. k pfibliznym (aproximovanym) vysledkim.

P#i nizkych tempech riastu (obvykle do cca
15%) rady muZeme pouzivat aproximaci

x; —1=logx, 1)

v tomto pripadé uziti je x; koeficient rustu
rady v case t. Tempo rustu rady je pak x; — 1.
Presnost logaritmické aproximace lze ukazat
na velmi nizkych hodnotach rtustu (1%) a na
tempech rustu, kde je jiz chyba aproximace
vice neZ procentni bod (15%):

1.01-1=0.01=1%=10g1.01 =0.00995 = 1%
1.15-1=0.15=15% =10og1.15 =0.13976 = 14%
K ukazce uziti mizeme vyuzit vypoctu impli-
citniho cenového deflatoru IPD:
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Posunutim v ¢ase mizeme prepsat rovnici (2)
z €asu t i pro ¢as ¢t — 1 a vydélit jim (2):
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z ¢ehoz plyne Ze inflace deflatoru je rovna po-
dilu koeficientu ristu nominélniho a realného

HDP (minus 1 pro prechod mezi koeficientem
rastu a tempem rtstu).

Vyuziti vzorce (1) pro vypocet inflace (tedy
tempa rastu) deflatoru mizeme demonstrovat
néasledovné:

IPD; IPD;
1=log
IPD; 4 IPD; 4

=ipd;—ipd-1,

kde je vyuzito znaceni logaritmovanych veli¢in
malymi pismeny, tj. napt. logIPD; = ipd;.
Po zlogaritmovani (2) vyjde

ipd; = gdpY - gdp¥. (3)

Opét muzeme pouzit posunuti v case a ziskat
tak analogii k (3) pro ¢as t—1 a prislusnou rov-
nici tentokrate odecist od (3). Pokud pouzijeme
ke znaceni prvni diference (tj. rozdilu soused-
nich ¢lent) znak A kdy napr. Ax; = x; — x4-1,
pak mizeme psat

PP = Nipd, = AgdpY - Agdp¥,
z ¢ehoz tentokrat plyne, Ze inflace deflatoru je

(priblizné) rovna rozdilu tempa rtstu nominal-
niho a realného HDP.



Neékteré dasledky Cobb-Douglasovy produkéni funkce

Abstrakt

Cilem této ¢asti je ukazat, pro¢ u Cobb-Douglasovy produkéni funkce s konstantnimi vynosy z
rozsahu plati, Ze koeficienty, na které jsou umocnény vstupy — tj. @ pro pracovni vstup a 1 — a pro
kapitalovy vstup — jsou zaroven poméry odmén téchto vyrobnich faktord na celkovém dichodu.

Méjme Cobb-Douglasovu funkci dvou pro-
meénnych tvaru

Y;=f(Ls+,K;)=ALIK} 9, (4)

kdy zemé muze volit mnozstvi prace L a ka-
pitalu K za dané technologiee A. Tato funkce
vykazuje konstantni vynosy z rozsahu coz jde
snadno ukazat vynasobenim vstupt koeficien-
tem S:

AyBL) (PR = U ALIK]
= B'f(Ls,Ky)

Odvozeni konstantnich vynosi z rozsahu je in-
tuitivni: f-nasobné zvySeni vSech vstupt vede
k B-nasobnému nartstu produkce.

Za predpokadu dokonalé konkurence je
mezni produkt kapitalu MPK zaplacen turo-
kem r a mezni produkt prace MPL mzdou
w. Mezni produkt prace mizeme spocitat jako
parcialni derivaci produkéni funkce f(Ly,K;)
podle kapitalu:

of

rt:MPKt:a—I{t:(l—a)AtL?Kt_a

Vynasobenim posledni rovnice ¢lenem K; zis-
kame vyraz pro celkovou hodnotu vyplacenych

uroku rth:
riKi=(1-a)Y; (5)

Analogicky postupujeme v pripadé vyrobniho
faktoru prace:

of “1p1-
wt:MPLtza—Ilt:(lAtL;x Kt @
—CL'Lt.

Opét, vynasobenim posledni rovnice L; zis-
kame celkovou hodnotu vyplacenych mezd:

wil; = aY; (6)
Sectenim rovnic (5) a (6) ziskame
riK;+wiLs =Yy,

tj. soucet tirok a mezd se pravé rovna urovni
vystupu. Pokud tedy vydélime rovnice (5) a
(6) drovni vystupu Y;, ziskdme poméry vSech
urokid a mezd na celkovém dichodu:

rth tht
=l-« =a,
Y; Y;

tj. 1 — a je podil droku na celkovém dtchodu a
a je podil mezd na celkovém dtchodu.



