Volba

1. Spottebitel muze nakupovat pouze dva statky: sta-

tek 1 a 2. M4 uzitkovou funkci u(x1,x2) = x129,
kde z; a o jsou mnozstvi statki 1 a 2. Cena
statku 1 je p; = 6 a cena statku 2 je po = 1. Pfijem
spotfebitele je m = 60. Jaky je jeho optimalni spo-
tfebni kos? Jakou ¢ast svého pfijmu bude utricet
na jednotlivé statky?

Reseni

Spotfebitel si ze své rozpoctové mnoziny vybira
spotfebni kos s maximéalnim uzitkem. Resime tedy
nésledujici tlohu:

max u(x1,T2) = T1x2
T1,T2

pfi omezeni pixq + poxs < M.

Protoze jsou Cobb-Douglasovy preference mono-
ténni (a spojité), spotiebitel si zvoli kos§ lezici na
linii rozpoc¢tu. Resime tedy optimaliza¢ni tilohu

max u(x1,x2) = T1x
T1,22

pfi omezeni pixy + poxs = m.

Déle lze postupovat nékolika zpisoby. Ukazeme si
dvé mozna feSeni tohoto problému.

Reseni 1

Z linie rozpoc¢tu si muzeme vyjadfit napf. mnoz-

stvi statku 2

m—pit
Pp2

(1)

T —

Dosazenim zpét do uzitkové funkce ziskdme neo-
mezenou optimaliza¢ni tlohu s jednou neznamou

m-—pir
maxv(zy) = r————.
z1 b2

Po dosazeni ziskame

maxv(x1) = 21(60 — 6x1) = 602, — 627
1

Mnozstvi statku 1 z3, pro které ma tato funkce
extrém, najdeme tak, Ze polozime prvni derivaci
rovnou nule:
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dv(z)
dl’l

= 60— 1227 =0
x] =5.

Nyni si ovéfime, zda je tento extrém maximum
nebo minimum pomoci druhé derivace:

d*v(zy)

Protoze —12 < 0, tato funkce je konkavni. Spo-
tfebitel pfi mnozstvi 7 = 5 maximalizuje uzitek.
Dosazenim do vztahu ziskdme optiméalni mnoz-
stvi statku 2

m — p1o}
D2

= 30.

Ty =

Optimalni spotiebni kos je (z7,z3) = (5, 30).

Spotiebitel bude utracet za oba statky stejnou
castku p1xr1 = poxs = 30. Tento vysledek na-
stane u Cobb-Douglasovy uzitkové funkce vzdy,
kdyz jsou u x; a x5 stejné exponenty.

Nasledujici obrazek ukazuje linii rozpo¢tu BL, in-
diferencni kiivku IC a optimalni spotiebni kos

*

(l‘f, $2).

30 ¢

Reseni 2

Ulohu mitizeme fesit i jinym zptisobem. Vzhle-
dem k tomu, Ze jsou indiferenc¢ni kiivky u Cobb-
Douglasovych preferenci jsou hladké, monoténni,

konvexni a neprotinaji osy (tzn. spotfebitel bude
v optimu nakupovat kladnd mnozstvi obou statki
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optimu dotykat linie rozpoctu. V bodé dotyku se
sklon indiferenc¢ni kiivky MRS bude rovnat sklonu
linie rozpoctu —p;/ps. Optimalni spotiebni ko
(z7,23) je tedy FeSenim nésledujicich dvou rovnic
o dvou nezndmych:

MRS = -4

b2

m = p17T1 + pa2a.

7 prvni rovnice si miizeme vypocitat pomér, ve
kterém budou oba statky v optimu spotifebova-
vany, tedy

MRS = — 2L

b2

u(x1,22)/0x1 _ p1

Ou(xy,x2)/0xs Do

x5y = 627. (2)
Tento pomér mizeme dosadit do linie rozpoctu
m = p1a] + paxs
60 = 627 + 627

o
r] = 5.

Dosazenim do vztahu ziskdme optimalni spo-
tfebu statku 2

x5 = 6z7 = 30.

Optimalni spotiebni kos je (z7,z3) = (5,30).
Vsimnéte si, ze spotiebitel utraci na oba statky
stejnou ¢astku (viz Reseni 1).

. Spotfebitel mize nakupovat pouze dva statky: sta-
tek 1 a 2. Cena statku 1 je p; = 1 a cena statku 2
je p2 = 3. Prijem spotfebitele je m = 35.

(a) Jaky bude optimalni spotiebni ko$ tohoto
spottebitele, pokud mé jeho uzitkova funkce
tvar u(zy, z2) = 1 + 2x2.

(b) Jaky bude optimélni spotfebni koS tohoto
spottebitele, pokud mé jeho uzitkova funkce
tvar u(xy, z2) = min{2z1, x2}.

Resent

(a) Statky 1 a 2 jsou dokonalé substituty. Mezni
mira substituce tohoto spotiebitele nezavisi
na spotiebé:

B _au(acl,xg)/(‘?xl B _1
MRS = ou(xy,x9)/0ry 2

Pokud by se sklon linie rozpoc¢tu presné rov-
nal mezni mife substituce, budou pro tohoto
spotfebitele optimalni vSechny spotfebni kose
na jeho linii rozpoc¢tu. Paklize mé jeho li-
nie rozpoc¢tu jiny sklon, bude spotfebovavat
pouze jeden statek (rohové Feseni). Sklon linie
rozpoctu se rovna

1

D2 3

Spotiebitel je ochotny vyménit 1/2 jednotky
statku 2 za jednu jednotku statku 1. Jeho
naklady prilezitosti spotfeby jedné jednotky
statku 1 jsou pouze 1/3 jednotky statku 2.
Spottebitel bude utracet cely piijem za sta-
tek 1, jeho poptavka je

M _ 35

x] = —
' p1
Optimalni spotiebni kos je (z7,x3) = (35,0).

Nasledujici obrazek znazornuje optimalni
spotfebni ko$ (z7,z3), sklony linie rozpoctu
BL a indiferené¢ni kiivky IC.

35 1

(b) Statky 1 a 2 jsou dokonalé komplementy. Spo-
trebitel preferuje spotfebu ve fixnich propor-
cich — s kazdou jednotkou statku 1 spotfebo-
vava 2 jednotky statku 2. Pokud jsou ceny
obou statkt kladné, spotfebitel bude popta-
vat oba statky v tomto poméru, tedy

2r] = 5. (3)



Spotrebitel si voli kos na své linii rozpoc¢tu

1y + poxs = m.
Substituci ze vztahu ziskdme
1wy + p22x] =m
x] + 627 =35
x] = 5.

Poptéavané mnozstvi statku 2 ziskdme ze

vztahu :

x5 = 2z7 = 10.

Optimalni spotfebni kos je (z7,z5) = (5,10).

Nasledujici obrazek ukazuje linii rozpoctu
BL, indiferen¢ni kfivku pro dokonalé komple-
menty IC a optimalni spotiebni kos (z7, z3).

L2 IC
2. (z7, x5)
104 =
|
|
|
| BL
¢ .
5 35 1

Projevené preference

3. Spotiebitel mize nakupovat pouze dva statky: sta-
tek 1 a 2. Pokud jsou ceny (p1,p2) = (2,5), voli
si spotfebni ko§ (21, z2) = (5,4). Pokud jsou ceny
(q1,92) = (6,1), vybiré si spot¥ebni kos (y1,y2) =
(4,4). Pokud jsou ceny (r1,72) = (1, 4), voli si spo-
tfebni ko§ (21, 22) = (3,5).

(a) Je chovani spotfebitele konzistentni se sla-
bym axiomem projevenych preferenci?

(b) Je konzistentni se silnym axiomem projeve-
nych preferenci?

Reseni

(a) Chovéni spotfebitele je konzistentni se sla-
bym axiomem projevenych preferenci, pokud
pro kazdou dvojici spotiebnich kosiu plati,
ze pokud je pfi danych cendch jeden koS
pfimo projeveny jako preferovany pired dru-
hym koSem, neni pfi jinych cenidch naopak

druhy ko$ pfimo projeveny jako preferovany
pred prvnim kosem.

Ko$ 1 je pfimo projeveny jako preferovany
pred kosem 2, pokud je pifi danych cenach
spotiebitelem vybran, prestoze si mohl dovo-
lit i kos 2, tedy prestoze byly vydaje na kos 2
mensi nebo rovny vydajim na kos 1.

Napt. pokud byl pfi cendch (pi1,p2) vybran
koS (x1,x2) a ko$ (y1, y2) byl dosazitelny, tedy
p1T1 + p2T2 > p1y1 + p2y2, pak, aby pla-
til slaby axiom projevenych preferenci, ne-
smi napf. pfi cenach (¢1,g2) byt vybran kos
(y1,92) a koS (x1,z2) byt dosazitelny, tedy
nesmi platit, Ze g171 + 272 < q1y1 + G2Y2-

Nejprehlednéjsi zptsob, jak zjistit, zda neni
porusen slaby axiom projevenych preferenci
pro zadnou dvojici spotfebnich kosi a zadnou
dvojici cen, je zapsat si vydaje na vSechny
spotiebni kose pro vSechny ceny do néasledu-
jici tabulky:

(x1,72)  (y1,y2) (21,22)

(p1,p2) 30 28* 31
(q1,42) 34 28 23"
(7’1 s ’1"2) 21* m* 28

Do policek dopiseme vydaje na jednotlivé
spotiebni koSe. Napf. policko vlevo nahote
obsahuje vydaje na spotfebni ko§ (x1,x9) pfi
cenach (p1,p2), tedy p1z1 + pexa = 2 X 5+
5 x 4 = 30.

Hvézdicky doplnime do poli, které maji stej-
nou nebo nizsi hodnotu nez pole na stej-
ném tadku odpovidaji zvolenému spotieb-
nimu kosi (vydaje na zvolené koSe jsou na-
psany italikou). Tim vyznacime spotfebni
kose, které jsou pfi danych cenach pro spo-
tfebitele hor$i nez zvolené spotfebni kose.
Napft. hvézdicka v prvnim fadku ukazuje, Ze
je pfi cendch (p1,p2) zvoleny ko§ (z1,z2)
pfimo projeveny jako preferovany pred koSem
(y1,y2). Spotiebitel si vybral kos (z1,z2),
ktery ho stal 30, prestoze si mohl koupit i kos
(y1,y2), ktery by ho stil 28. Proto v tomto
pripadé spotiebitel pfimo projevil svoji prefe-
renci pro kos (z1, z2). Naopak nemtizeme Fici,
zda spotfebitel preferuje kos (x1,z2) pied
koSem (z1, 22), protoZze ko§ (z1,22) stoji 31.
Spottebitel si ho v okamziku volby nemohl
dovolit. Jeho volba koSe (x1, x2) tedy nevypo-
vid4 nic o jeho preferencich vici kosi (z1, 22).

Celkové o preferencich spotfebitele vime, Ze



i. pfi cenédch (p1,p2) byl kos (z1,x2) piimo
projeveny jako preferovany pfed kosem
(ylv y2)7

ii. pfi cendch (g1,¢2) byl koS (y1,y2) pfimo
projeveny jako preferovany pfed kosem
(Zl7 22)3

ili. pfi cenédch (r1,72) byl ko§ (21, 22) pfimo
projeveny jako preferovany pfed kosem
(y1,y2) a pii cendch (r1,r2) byl koS
(21, z2) pfimo projeveny jako preferovany
pred kosem (x1,x2).

Chovéani spotiebitele porusuje slaby axiom
projevenych preferenci, protoZe je p¥i ce-
nach (q1,q2) koS (y1,y2) preferovany pied
koSe (z1,22) a pii cendch (r1,72) naopak kos
(21, z2) preferovany pied kosem (y1,y2) (viz
body ii. a iii. a podtrZend ¢isla v tabulce).

Pokud je porusen slaby axiom projeve-
nych preferenci, vime, Ze je porusen i silny
axiom projevenych preferenci. Piesto si zde
ukazeme, jak testujeme konzistenci chovani
spotrebitele se silnym axiomem projevenych
preferenci.

Chovéani spotiebitele je konzistentni se sil-
nym axiomem projevenych preferenci, pokud
pro kazdou dvojici spotiebnich kosi plati,
ze pokud je pfi danych cenach jeden kos
pfimo nebo mneprimo projeveny jako prefe-
rovany pied druhym koSem, neni pfi jinych
cenach naopak druhy ko$ pfimo nebo ne-
pFimo projeveny jako preferovany pred prv-
nim kosem. Oproti slabému axiomu proje-
venych preferenci tedy uvazujeme i nepfimo
projevené preference.

Nejjednodussi pripad nepfimo projevenych
preferenci mé nasledujici strukturu. Pfedpo-
kladejme, ze pfi danych cenich neni kos 1
pfimo projeveny jako preferovany pred koSem
3. Pokud je vsak pii téchto cenach kos 1 piimo
projeveny jako preferovany pred kosem 2 a
pii jinych cenich je kos 2 je pfimo proje-
veny jako preferovany pred kosem 3, potom
z tranzitivity vyplyva, Ze kos 1 je nepfimo
preferovany pied kosem 3. V tomto ptipadé
jsme odvodili nepfimo projevené preference
ze dvou p¥imo projevenjch preferenci. Retéz
pfimo projevenych preferenci maze byt libo-
volné dlouhy. Napr. kos 1 bude nepfimo pro-
jeveny pfed kosem 3, pokud 1 > 2, 2 > 4,
4> 5ab >3 (> zde znamend pfimo proje-
veny jako preferovany)

Silny axiom projevenych preferenci mizeme
zkontrolovat pomoci nasledujici tabulky:

(x1,72)  (y1,y2) (21,22)

(p1,p2) 30 28* 310+
(¢1,42) 34 28 23*
(r1,72) 21* 20* 23

Oproti tabulce v bodé (a) jsou zde navic vy-
znafeny nepiimo projevené preference (viz
znacka (*)). Konkrétné vidime, ze ko$ (1, x2)
je neprimo projeveny jako preferovany pred
koSem (z1, 22), protoze p¥i cendch (p1,p2) je
ko$ (z1, x2) pfimo projeveny jako preferovany
pred koSem (y1,y2) a pfi cendch (q1,q2) je
ko$ (y1, y2) pFimo projeveny jako preferovany
pfred koSem (z1, 22).

Chovani spotfebitele porusuje silny axiom
projevenych preferenci, protoze

i. pfi cenach (g1, q2) byl kos (y1,y2) pfimo
projeveny jako preferovany pred koSem
(21, 22) a zdroven pii cendch (rq,72) byl
koS (21, 22) pFimo projeveny jako prefero-
vany pred koSem (y1,y2) (viz podtrZend
¢isla v tabulce),

ii. a protoze ko$ (x1,z2) je nepfimo proje-
veny jako preferovany pied koSem (21, 22)
a zérovenli pii cendch (ri,73) byl kos
(#1, 22) pfimo projeveny jako preferovany
pred koSem (x1,x2) (viz tuéna ¢isla v ta-
bulce).



