2. zdpoltova pisemKa
Matematika IV, jaro 2008, skupina A

1. 12.13.14.|5. || celkem

Priklad 1. (10 bodu: 2 body za kazdou &ast)

1.

Hézime klasickou sestisténnou kostkou. Uved'te pitklad dvou jevi takovych, Ze prav-
dépodobnost pruniku téchto jevi je rovna soucinu pravdépodobnosti jednotlivych
jevu.

Hézime ¢tyimi kostkami. Jaky je jev opaény k jevu J: Hodime alespon tii trojky.

Néahodna velicina X udava, kolik padne sestek pti hodu desiti kostkami. Jaké rozlozeni
mé nahodna veli¢ina X7

(a) X ~ Bi(10,3)

(b) X ~ N(0,1)

(¢) X ~ Rd(1,2,3,4,5,6)

(d) Ani jedna z moznosti

Naértnéte graf hustoty pravdépodobnosti ndhodné veliciny X ~ N(10,25). Urcete
stredni hodnotu a rozptyl ndhodné veli¢iny X.

Méjme dan ctverec ABC D. Spojme stredy stran tak, abychom dostali novy ¢tverec,
ktery bude do ¢tverce ABC'D vepsany. U tohto nového ¢tverce opét spojme stiedy
stran a dostaneme ¢tverec, jehoz vrcholy oznacme K LM N. Jaka je pravdépodobnost,
ze libovolny bod uvnitt ¢tverce ABCD lezi uvnitt ¢tverce K LM N?



Priklad 2. 5 boda)

P1i vyrobé lentilek se pouzivaji dva prisroje. Jeden z nich vyrobi za minutu 100 lentilek,
druhy pouze 50 lentilek. Kazd4 desata lentilka z prvniho pristroje je zmetek. Z druhého
pristroje je to kazda dvacéata. S jakou pradvépodobnosti je ndhodné vybrand lentilka vy-
robend témito pristroji v poradku?

Priklad 3. (5 bodi)

Ctytikrat hodime minef. Ndhodn4 veli¢ina X necht ndm udéva, kolikrat padl lic. Urcete
pravdépodobnostni a distribu¢ni funkci nahodné veli¢iny X. Nacrtnéte grafy obou funkei.
Dale urcete stredni hodnotu a rozptyl ndhodné veliciny X.

Priklad 4. 5 boda)

Spojitd ndhodn4 velicina X ma hustotu pravdépodobnosti f(z) = a - 22 na intervalu
(0, 3), nulovou jinde. Uréete konstantu a. Déle najdéte distribuéni funkci nahodné veli¢iny
X aurcete P(1 < X < 2).

Priklad 5. (5 bodi)
Cas TeSenf jisté ulohy (v sekunddch) mé normélnf rozlozeni N(u = 30, 0% = 36).

1. Jaka je pravdépodobnost, ze ndhodné vybrana osoba vytesi dlohu za 27 a méné
sekund?

2. Jaka je pravdépodobnost, ze nahodné vybrand osoba bude tesit Ulohu déle nez 40
sekund?

3. Stanovte casovy limit, ktery splni 80% fesitelu tlohy.

Hodne stesti!



