1. zdpoctova pisemka
Matematika IV, jaro 2008, skupina F

1. 12.13.14.|5.|6. | celkem

Priklad 1. (6 bodi: +1 za spravnou odpovéd, —1 za spatnou odpovéd, 0 bez odpovédi, lze ziskat pouze nezdporny
pocet bodi)
Odpovézte (skrtnutim nehodictho se ANO nebo NE na pattiécném tadku), zda jsou
nasledujici tvrzeni pravdiva:
1. ANO NE Je-li H podgrupa grupy G a K podgrupa grupy H, potom je K podgrupa
grupy G.
ANO NE Kazda komutativni grupa je cyklicka.
ANO NE Kazdy koneény okruh je téleso.
ANO NE Libovolné dvé nekonecné komutativni grupy jsou izomorfni.
ANO NE Ma4-li libovolny normovany polynom s celoc¢iselnymi koeficienty ra-
ciondlni koten, potom je tento koten celociselny.
6. ANO NE Existuje koneéné mnoho polynomu s redlnymi koeficienty a
dvojnasobnym korenem 5.
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Priklad 2. (4 body, 1 bod za kazdou ¢4st)

1. Uved'te piiklad nekoneéné grupy a jeji koneéné podgrupy.

2. Uvedte pitklad dvou koneénych grup, které nejsou izomorfni.

3. Uved'te pifklad koneéného okruhu, ktery nenf oborem integrity.

4. Uved'te piiklad polynomu druhého stupné s celociselnymi koeficienty, ktery nemd
komplexni koren.



Priklad 3. (5 bodi)
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Napiste permutace s a t jako sou¢in nezdvislych cyklu,

Rozlozte permutaci s o ¢t na soucin nezavislych cykla,

Rozlozte permutaci s=*

na soucin nezavislych cyklu,
Rozlozte permutaci (s'** o t=7)* na soucin nezdvislych cyklu,

Rozlozte permutaci ¢ na soucin transpozic a uréete paritu této permutace.

Priklad 4. 5 boda)
Necht f : (Zys,+) — (Zsg, +) dané predpisem f(a) = [2-a]sp. Rozhodnéte, zda predpis
| zadava zobrazeni, homomorfismus, izomorfismus, naleznéte jadro a obraz f.

Priklad 5. (5 bodd) Urcete fady vsech prvka grupy (Zs x Zs,+). Vyberte generatory této
grupy.

Priklad 6. (5 bodi)
Urcete vsechny raciondlni kofeny a jejich ndsobnost polynomu f(x) = 122* + 8z* —
922 — 3z + 2 € Z|x].

Hodne stesti!



