Reseny priklad

Méjme dvé nezavislé ndhodné veliciny X,Y s rovnomérnym rozdélenim pravdépodobnosti na
intervalu [0, 1]. Tedy

1 0<y<y,
a totéz plati i pro f,. Muzeme ihned vidét, ze
1 x> 1,
Fx(zx)=14 = 0<z<1,
0 x <0.

Chceme spocitat distribuéni funkci Fz pro ndhodnou proménnou Z = X 4 Y. Na cviceni jsme
diky nezavislosti X a Y uzili vztah:

/ / (z,y dxdy—/ Fx(z—vy)fy(y)dy (1)

zbyl ndm tedy jedinny integral. Aby byl nenulovy, musi uréité platit y € [0, 1], protoze jinak by bylo
fy (y) = 0. Déle je tfeba si vSimnout, ze

1 (z —y) > 1,
Fx(z—y)=q 22—y 0<(z—y) <1,
0 (z—y) <O.

V zéavislosti na z jako na parametru se nam vypocet rozpadne na 4 ¢asti:
(2 < 0) : potom pro y € [0,1] plati (z — y) < 0 takze Fz(z) =0
(2 >2) : potom pro y € [0,1] plati (z — y) > 1 takze Fz(z fo Fx(z—y)fy(y)dy = fol 1-1dy =1.
(0 < z<1) : potom méame nerovnosti y > 0,y < 1,z —y > 0, takze y < z a y > 0. Celkem tedy Fz(z) =
Jo Fx(z =) fy(y)dy = [§(z — y)dy = i
(1 < 2 < 2) : Integral se nyn{ rozpadne na dva: Fz(z) = fol Fx(z—y)fy(y)dy = fozil(z fy)dy+fz171 1dy =
(z =D+ (- 5).
celkem tedy

1 z > 2,
Fy(e) = (2:-1-2) 1<(z—y) <2
? 2 0<(z) <1,
0 z < 0.



