1. vnitrosemestralni prace MB104, 17. 3. 2014
skupina A

Piiklad 1. (3b.) Urcete posledni dvé cifry ¢isla 24567.
Reseni. Uréime hledany zbytek po déleni ¢islem 100: ten je jednoznaéné uréen zbtky po déleni &isly 25 a 4.
Ziejmé je zbytek po déleni ¢tyfmi nulovy (4567 > 2), navic protoze (2,25) = 1je 2% =220=1 (mod 25).
Dile je 457 gelitelné ¢tyfmi a ddva zbytek —1 po déleni péti (je to —1 na lichou), tedy zbytek 4 po délent
dvaceti. Je tak 24567 = 220k+4 — 920k94 = 24 — 16 (mod 25). Protoze 4|16 je tento zbytek zbytkem i po

déleni stem. Posledni dvé cifry daného ¢isla tedy jsou 1 a 6.
Piiklad 2. (5b.) Vyfeste soustavu kongruenci

20z =150 (mod 250)
11z =17 (mod 21)

Reseni. Vyfesime nejprve prvni kongruenci (muzeme zkrétit levou, pravou stranu a modul kongruence
spolecnym délitelem 10. Resfme tedy kongruenci 2z = 15 (mod 25). Pomoci Eukleidova algoritmu nalez-
neme inverzi ke dvojce: 13, prondsobenim éislem 15 dostdvéme feseni 20), lze i ,uvidét® pifmo. (také je
mozné si vsimnout, ze z musi byt ndsobkem péti (z = 5t) a fesime jednodussi kongruenci 2¢ =3 (mod 5)).
Dosazenim x = 25t + 20 do druhé kongruence pak dostdvdme po odecteni ndsobku sedmi kongruenci 2t = 7
(mod 21), s fesenim t = 21u + 14. Celkem = = 525u + 370.

Piiklad 3. (2b.) Naleznéte viechna kladnd celd k a n, pro kterd je éislo 2k™+2 + k™ prvocislo.

Reseni. Cislo zapfseme ve tvaru soucinu: 2k™+2 4 k™ = k™(2k? + 1). Pro k > 2 jsou oba ¢initelé vétsi nez 2
a nemuze se tedy jednat o prvocislo. Pro & = 1 vyhovuje libovolné celé kladné n.



