Algebra IT — jaro 2017 — 3. termin
Vsechna svoje tvrzeni precizné zdivodnéte.

1. (10 bodu) Popiste svaz podalgeber algebry (Z, %), kde * je binarni operace defi-
novana predpisem
a—1 pokuda-b<0,
axb=<a+1 pokuda-b>0,

a jinak.
2. (5 bodt) Rozhodnéte, zda usporadand mnozina
({L C{a,b}" |Vu,v € L: wv € L nebo vu € L}, C)
je svaz.

3. (5 bodu) Rozhodnéte, zda uspofadand mnozina
({LC{a,b}" |Vu,v € {a,b} :uwwve L = (u€ Lnebove L)}, C)

je uplny svaz.

4. (5 bodu) Rozhodnéte, zda usporddand mnozina
{p €N xN|p=Nx N nebo p je relace usporadéni na N }, C)

je algebraicky svaz.

5. (10 bodu) Rozhodnéte, zda predpis
M~N <+ supM =supN

(kde supremum mize nabyvat libovolné hodnoty z R U {—o00,0}) definuje kon-
gruenci ~ algebry (P(R),U,N,+), kde M + N={r+s|re M, se€ N }.

6. (10 bodu) Uvazujme typ algeber sestavajici z binarnich opera¢nich symbola f
a ¢. Rozhodnéte, kterd z néasledujicich identit je splnéna v algebfe A s nosnou
mnozinou P(N x N) a s operacemi definovanymi pro libovolné relace p,c C N x N
piedpisy fA(p,0) =pootagi(p,0)=pna.

a) g(f(f(z,2), f(z,2)), f(x,2)) = f(z, ),
b) g(f(x, £, f(w,2))), fla.2)) = f(z.2).

7. (15 bodu) Rozhodnéte, na které z operatori H, S a P je uzaviend tfida vSech
svazi, jejichz jedinymi kongruencemi jsou diagonala a univerzalni relace.



