3. vnitrosemestralni prace MB104, 22. 5. 2017
skupina A

Piiklad 1. (4b.) V celych &islech vyfeste rovnici
3 — 92 =91

(nelze 23 — y® néjak rozlozit?; nebo jak velky, resp. maly, miiZze byt rozdil tfetich mocnin?)
Reseni. ,vyfeste rovnici je terminus technikus a znamend nalézt viechna feseni a ukézat, ze Zadnd dalsf
nejsou.

Rozkladem prevést na soustavu rovnic, nebo hrubou silou. (6,5), (=5, —6), (3, —4), (4, —3). Jenom trefend
FeSeni (vSechna) 1.5b, aspon dvé 1b. Zélezi na argumentaci, o neexistenci dalsich feseni na udéleni bodi.

-y = -y @ty +y?) =713, 22 +ay+y> >0, 22 +ay+y? > (v —y), tedy (x —y) =
1&2% + 2y + y? = 91 nebo (z —y) = 7&2? + 2y + y? = 13. Vyjddienim jedné nezndmé z linearn{ rovnice a
dosazenim do kvadratické dostavame dvé kvadratické rovnice, kazda o jedné neznamé, celkem Ctyti dvojice
uvedenych feseni.

Rozklad 0.5b, sestaveni rovnic (i vice) 2.5b, jejich vyFeseni 1b.

Pi#iklad 2. (4b.) V siffe ElGamal Honza zvetejnil kli¢ (79,3,13). Pfijal od Martina Sifru (2,10). Jakou
zpravu mu Martin zaslal? (vite, ze 334 = 13 (mod 79)).

Reseni. (234)~1 = 2% = 32 (mod 79). Védét, co chci poéitat (234)~! za 1b. Na vpocet inverze mozno pouzit
jak ptfmého vypoétu 244, nebo 234 a dopoctu pomoci EA (2b) zavérecny vypocet 32-10 = 4 (mod 79), 1b.

Piiklad 3. (5b.) V (20, 10) linedrnim kédu generovaném polynomem 2! + 2 + 23 + 22 + 1 zakédujte slovo
1010000001. (odpovid4 polynomu 1+ 22 + 2%) (Je nutné pocitat generujicf matici kédu?)

Reseni. Spravny postup pomoci generujici matice 2.5b nebo pomoci délitelnosti polynomu 9% + 22+ 1)

v

@5 422 42 4 2®) 422 420 =2 g 40 210 =
(:cn+m8+x7+w5)+x11+m9+x10Ex8+x7+$5+$9+x105

=2 4"+ 2%+ (@8 + 22 + 22 +1) (mod 210 + 28 + 2% 422 +1)

1‘19 —|—.1312 +$10

(odéitam vzdy takovy nasobek generujiciho polynomu monomem z*, aby se mé odecetla nejvyssi aktualni
mocina; jakmile jsou vSechny mocniny mensf nez x'° jsem hotov). Vysledek 1011011111 1010000001.

P.S. Omlouvdm se za opravu zadani ((21,10) kéd na (20,10) kéd). Na uvedeném zpusobu fesenf se tim
ale nic nemeénilo. Navic zadani vyzivalo k nepouzivani generujici matice (ale i tam jste mohli zdhy zjistit, ze
to zaddn{ nesedi).

Piiklad 4. (7b.) Metodou vytvorujici funkce naleznéte jedinou posloupnost a,, vyhovujici diferenéni rovnici

Gpt2 =5Ap41 +6a, +n+2, a1 =1ay=7

Reseni. Dopoéitén{ nultého clene 0.5b (ag = 0) Nalezeni rovnice pro a(z) (= Y ¢° a,2™) 3.5b.

a(z) =

xT

(14+2)(1—6x)(1—x)?

(sprévné piepsani rekurence 0.5b, vyjaddien{ nehomogenity 2b, zkouska doplnén{ prvnich dvou ¢lent — nenf
tieba dopliovat 1b).
Rozklad na parc. zlomky 2b (spravnd forma 1b, dopocet 1b). Odecteni vysledku 1b.
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