Najdéte vytvorujici funkei a explicitni vyjadieni pro n-ty clen posloupnosti {a,} defi-
ované rekurentnim vztahem

CL():l,CLl:z

ap, = 4ay_1 — 3ap,_2+1pron > 2

Resent. Dopliime a_; = a_, = 0 a rozepisme podrobné druhou rovnici pro piipad n = 1,
n=0:

ar =4ag—3a_1+1—2
a0:4a_1—3a_2—|—1+0

Dohromady tak muzeme psat pro n > 0 jedinou formulku
ap =4a4,-1 —3a4,2+1—2-[n=1]4+0-[n=0].

Tu nyni vynasobime z" a seCteme pres vSechna n = 0,1, ..., ¢imz dostaneme:

Zan = (4any —3a,2+1-2-[n=140-[n=0])- 2"

n=0
oo oo
= Z 4a,_1x" — Z 3a,_ox" + Z " —2x+0
n=0 n=0 n=0
oo oo 1
=4z Zan—lxn_l — 322 Z Aot 2 + 12" 2.
n=0 n=0
Oznacime f(x) vytvorujici funkci posloupnosti {a,}, tj.
o0 o oo
f(l') = Z anx" = Z an—ll’n_l = Z Gn—2$n_2
n=0 n=0 n=0

(tady se hodi, ze a_1 = a_y = 0, jinak by v téch poslednich dvou vyrazech byly ¢cleny
navic). Tim se rovnice piepiSe na

f(z) =4xf(z) — 32°f(z )—l—ﬁ—%:

Prevedenim vyrazu obsahujicich f(x) na levou stranu a vytknutim dostaneme

(1 — 4z + 32°) f(z) = 1ix—2x

neboli
1 — 2z + 222

1—2z

(1=32)(1 —2)f(x) =



Podélenim vyrazem u f(z) pak dostavame

1 — 22 + 222

1@ = e =)

Rozklad na parcidlni zlomky da

1 1 1
fla)=3/4 7= —1/2- (1_x)2+3/4-1_3x

a rozvinutim do mocninné fady pomoci zobecnéné binomické véty (pro zdporné expo-
nenty)?

——

"

flo)=3/4-3 (g)x” ~1/2-% (”T 1>x"+3/4~z (g) (3f)n.

Celkovy koeficient u z", tj. n-ty ¢len posloupnosti a,, tedy je

a, = 3/4- <g) —1/2. (”Jlrl) +3/4- (8)3"

—3/4—1/2-(n+1)+3/4-3". 0

L1 —a)k =3 ()



