Zadani cvic¢eni pro 1. tyden: 19.-23.2.

Cilem cviceni je zvladat jednoduché priklady na délitelnost, Euklidiav algo-
ritmus na hledani nejvétsiho spole¢ného délitele a jeho pouziti na Bezautovu
rovnost.

V tvodu si pFipomente zékladni pravidla pro délitelnost (viz pred piikladem
10.1)

Piiklad.1. (viz priklad 10.2) Dokazte, Ze pro vSechna celd ¢isla a plati:
1. a® mé zbytek 0 nebo 1 po délenf 4;
2. a® ma zbytek 0, 1 nebo 4 po déleni 8;

3. a* ma zbytek 0 nebo 1 po déleni 16.

Poznamka. Staci vyuzivat nejjednodussi popis sudych a lichych é&isel.

Pripometite si koncept nejvétsiho spoleéného délitele a nejmensiho spolec-
ného nasobku (dvojice nebo vice pfirozenych ¢isel).
Priklad. 2. Najdéte nejvétsiho spoleéného délitele

(a) (227,133),

(b) (3441, 2665).
Poznamka. Pouzijte Euklidav algoritmus, vyjde v obou pfipadech 1.
Priklad. 3. (viz priklad 10.4) Naleznéte cela ¢isla x,y tak, aby 883x+487y = d,
kde d je nejvétsi spolecny délitel koeficientii.
Poznamka. Pouzijte Euklidiv algoritmus a Bezautovu rovnost. Spoctéte pii-
klad pro nékolik riznych zadani (potfebné dvé ¢isla lze volit veelku nahodile).
Piiklad. 4. Najdéte vSechna prirozend n takova, Ze n — 1 dé&li n3 + 1.
Poznamka. Mozné strategie spo¢iva v takovych prikladech v hledani co nejbliz-
gich ¢isel k n® + 1, které je n — 1 jisté délitelné. Pak bude muset byt délitelny i
rozdil.

Kdyz zbude cas, pridejte obdobné ptiklady.



