Absence Priklad ¢islo: | 1| 2| 3| >

Jméno a prijmeni:
Pocet bodu:

P¥iklad 1. Rozhodnéte, zda funkce f : R® — R, f(z,y, z) = y?2 nabyva extrémi na plose 2% + y? + 22 = 1. Pokud
ano, tak tyto extrémy naleznéte a urcete o jaké extrémy se jedna.

Reseni. Pro stacionarni body sestavime soustavu:

0 = 4kx
2yz = 2ky
v: o= 2kz
Jejim Fesenim jsou body (0, i7§, %) (maxima), (0, i%7 —%) (minima). ]

Piiklad 2. Uréete objem télesa v R3, které je dano nerovnostmi x2 + y? + 22 < 1, 22 + 92 > 322, z > 0.

Reseni. Objem spoéitame asi nejlépe jako rozdil objemu poloviny koule a kulové vise¢e dané zadanym kuzelem.

2 27 1 % 1
vsz—/ / / r?siney dypdrdep = —m.
3 0 0 0 3

Piiklad 3. Uvazme nasledujici hru dvou hraca: na tabuli jsou napsana cisla 2,3,4,6. Hraci se stiidaji na tahu. Tah
spociva ve smazani ¢isla a vSech jeho nasobki. Nakreslete graf této hry, uréete hodnotu Spragueovy-Grundyovy funkce
vSech vrcholu tohoto grafu a rozhodnéte, za kterého hrace existuje vyhravajici strategie.

|

Reseni. Vrchol stromu hry (odpovidajici poéateénimu stavu) je ohodnocen &islem 0. Vyhra za druhého hrace. a
Piiklad 4.

a) Dokazte nebo vyvratte: prunik (pfipadné i nekonecné mnoha) otevienych podmnozin v R™ je oteviend podmno-
zina v R™.

b) Urcte pocet riznych koster grafu K.

¢) Napiste Tayloriiv rozvoj druhého fadu funkce f : R? — R, f(z,y) = 2y v bodé (1,1).

-

ResSen
a) Tvrzeni neplati. Uvazme nésledujici priinik otevfenych podmnozin v R :

o0

Ja-1+5) =1k

i=1

je tedy prunikem uzaviend mnozina {1, }.
b) 7°.

¢) zy (Tayloruv rozvoj polynomu je polynom samotny)



