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Véty o stfedni hodnoté

Odvodime né&kolik vysledki, které umoZni sndze pracovat s
funkcemi p¥i modelovani redlnych problémd.

Véta (Rolleova)

Necht funkce f : R — R je spojitd na intervalu [a, b] a
diferencovatelnd uvnit¥ tohoto intervalu. JestliZe plati f(a) = f(b),
pak existuje ¢ € (a, b) takové, Ze f'(c) = 0.
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Dikaz.

Funkce f spojita na uzavfeném intervalu (tj. kompaktni mnozing)
ma na ném maximum a minimum. Pokud by maximum i minimum
mélo stejnou hodnotu f(a) = f(b), pak by funkce f byla
konstantni a tedy i jeji derivace by byla nulova ve viech bodech
intervalu (a, b).
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Dikaz.

Funkce f spojita na uzavfeném intervalu (tj. kompaktni mnozing)
ma na ném maximum a minimum. Pokud by maximum i minimum
mélo stejnou hodnotu f(a) = f(b), pak by funkce f byla
konstantni a tedy i jeji derivace by byla nulova ve viech bodech
intervalu (a, b).

P¥edpokladejme tedy, Ye bud maximum nebo mimimum je jiné a
necht nastava jedno z nich ve vnitfnim bod& c. Pak oviem neni
moZné, aby v ¢ bylo f’(c) # 0, protoZe to by v tomto bodé& byla
byla funkce f bud' rostouci nebo klesajici a jist& by tedy v okoli
bodu ¢ nabyvala v&tsich i mensich hodnot, nez je f(c). O
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Z Rolleovy véty snadno vyplyva tzv. véta o stfedni hodnoté.

Véta (Lagrangeova)

Necht funkce f : R — R je spojitd na intervalu [a, b] a
diferencovatelnd uvnit¥ tohoto intervalu. Pak existuje ¢ € (a, b)
takové, Ze

f(b) — f(a)

file) = b—a
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Diikaz.

Dikaz je prostym zapisem geometrického vyznamu tvrzeni: k se¢né
mezi body [a, f(a)] a [b, f(b)] existuje tetna, kterd je s ni
rovnobé&zna (viz obrazek).
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Diikaz.

Dikaz je prostym zapisem geometrického vyznamu tvrzeni: k se¢né
mezi body [a, f(a)] a [b, f(b)] existuje tetna, kterd je s ni
rovnob&zna (viz obrazek). Rovnice na¥i seny je

— oy — f(b) — f(a)
y =g(x)="f(a) + ﬁ(x —a).

Rozdil h(x) = f(x) — g(x) udava vzdalenost grafu od seény (v
hodnotach y). Jisté plati h(a) = h(b) a

H(x) = f/(x) — f(bgiz(").

Podle predchozi véty existuje bod c, ve kterém je h'(c) = 0. O




Vétu o stfedni hodnoté mizeme také prepsat ve tvaru:
f(b) = f(a) + f'(c)(b— a)

a v p¥ipad& parametricky zadané k¥ivky v rovinég, tj. dvojice funkci
y = f(t), x = g(t), je stejny vysledek o existenci rovnob&zné te&ny
k se¢né krajnimi body popsan takto:

Disledek (Cauchyova v&ta o stfedni hodnotg)

Necht funkce y = f(t) a x = g(t) jsou spojité na intervalu [a, b] a
diferencovatelné uvnit¥ tohoto intervalu a g'(t) # 0 pro vSechny
t € (a,b). Pak existuje bod c € (a, b) takovy, Ze plati




Vétu o stfedni hodnoté mizeme také prepsat ve tvaru:
f(b) = f(a) + f'(c)(b— a)

a v p¥ipad& parametricky zadané k¥ivky v rovinég, tj. dvojice funkci
y = f(t), x = g(t), je stejny vysledek o existenci rovnob&zné te&ny
k se¢né krajnimi body popsan takto:

Disledek (Cauchyova v&ta o stfedni hodnotg)

Necht funkce y = f(t) a x = g(t) jsou spojité na intervalu [a, b] a
diferencovatelné uvnit¥ tohoto intervalu a g'(t) # 0 pro vSechny
t € (a,b). Pak existuje bod c € (a, b) takovy, Ze plati

Vsimnéte si, Ze jakkoliv jde o dlsledek pfedchozich tvrzeni, zaroveni
tato tvrzeni i zobeciiuje (g(t) = t).



Vlastnosti derivaci
00000®000

Dikaz.
Opét spoléhame na pouziti Rolleovy véty. PoloZime proto

h(t) = (f(b) — f(a))g(t) — (g(b) — g(a))f ().

Nyni h(a) = f(b)g(a) — f(a)g(b). h(b) = f(b)g(a) — f(a)g(b),
takZe existuje ¢ € (a, b) takovy, ze h'(c) = 0. ProtoZze je
g'(c) # 0, dostdvdme pravé pozadovany vztah. N
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Véty o stfedni hodnoté maji celou ¥adu disledki tykajicich se
vlastnosti funkci. Nap¥.:

o Které funkce maji nulovou derivaci? — Pouze konstantni
funkce.

o Které funkce maji stejnou derivaci? — Pravé ty funkce, které
se navzdjem li8i o konstantu.

Dusledek

Je-li f(x) diferencovatelnd na (a, b) a je-li f'(x) =0 na (a, b),
potom
f(x)=c na(a,b).
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Dukaz.

Pro libovolné dva body x1,x € (a, b), x1 < x2, plati, Ze f(x) je
spojitd na [x1, xo] (nebot existuje vlastni f’(x)) a diferencovatelnd
na (x1,x2). Podle Lagrangeovy véty je pak pro n&jaky bod

CE(Xl,XQ)
el 1) _py—0, 5 fa) = o)

A protoze byly body x; a x» vybrany libovoln& v intervalu (a, b),
musi byt nutn& f(x) konstantni na intervalu (a, b). O
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Dusledek

Jsou-li f(x) a g(x) diferencovatelné na (a, b) a je-li f'(x) = g'(x)
na (a, b), potom f(x) = g(x) + ¢ na (a, b), tj. f(x) a g(x) se lisi o
konstantu.

Funkce (f — g)(x) je diferencovatelnd na (a, b) a
(f —g)'(x) = f'(x) — g’(x) =0 na (a, b). Podle pfedchoziho

disledku je pak f(x) — g(x) = c na (a, b), tj. f(x) = g(x) + c na
(a, b). O
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Podobna dvaha jako v poslednim tvrzeni vede k mimo¥adné
uzite¢nému ndstroji pro po&itani limit funkci. Je znam jako
L’Hospitalovo pravidlo:
Véta
Predpokladejme, Ze f a g jsou funkce diferencovatelné v okoli bodu
xo € R, ne vak nutné& v bodé& xo samotném, a necht existuji limity

lim f(x) =0, lim g(x) = 0.

X—XQ X—X0

Jestlize existuje limita

f/
lim (x)
50 g'(x)
pak existuje i limita
- f(X)
lim ——
0 g(x)

a jsou si rovny.
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Pozndmka

@ L'Hospitalovo pravidlo nelze pouZit, pokud limita podilu
derivaci neexistuje. Nap¥. limita podilu funkci

lim —— typ —| =0,
X 00

sin x ohr.
X—00

ale limita podilu derivaci neexistuje, protoze

. (sinx) . COosX . o
lim ~—>= = lim —— = lim cosx (neexistuje).
X—00 (X)/ X—00 X—00
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Pozndmka

@ L'Hospitalovo pravidlo nelze pouZit, pokud limita podilu
derivaci neexistuje. Nap¥. limita podilu funkci

lim —— typ —| =0,
X 00

sin x ohr.
X—00

ale limita podilu derivaci neexistuje, protoze

(sin x)’ . COosX . o
lim = lim = lim cosx (neexistuje).
X—00 (X)/ X—00 X—00

@ Pravidlo nelze nelze pouZit na typ limity %. Nap¥. limita
podilu funkci

arctg x é

o+

lim

—_— |ty
x—00 arccotg x

= 00,

ale limita podilu derivaci je rovna -1.




L'Hospitalovo pravidlo
[eeX Yololele}

Diikaz

Bez djmy na obecnosti miZeme predpokladat, Ze v xg maji funkce
f a g nulovou hodnotu.

Vysledek je opét jednoduse predstavitelny pomoci obrazku.
UvaZujme body [g(x), f(x)] € R? parametrizované promé&nnou x.
Podil hodnot pak odpovidd smérnici se¢ny mezi body [0,0] a
[g(x), f(x)]. Zaroveli vime, Ze podil derivaci odpovidd smé&rnici
teény v pfislusném bod&. Z existence limity smérnic tecen tedy
chceme dovodit existenci limity smérnic seéen.
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Dikaz — pokr.

Technicky Ize vyuZit véty o stfedni hodnoté v parametrickém tvaru.
PYedné si uvédomme, Ze v tvrzeni véty implicitné predpokldddme
existenci vyrazu f'(x)/g’(x) na n&jakém okoli xg, zejména tedy pro
dostaten& blizké body ¢ k xg bude g’(c) # 0.
fim F0) _ iy FO) = Fl0) o F(e)
080~ e g(x) —g(0) o g'(cy)

I

kde ¢y je &islo mezi xg a x. Nyni si v§imnéme, Ze z existence limity
limy ., % vyplyva, Ze stejnou hodnotu bude mit i limita
libovolné posloupnosti vzniklé dosazenim hodnot x = x, jdoucich k
xo do f'(x)/g’(x). Zejména tedy miZeme dosadit jakoukoliv
posloupnost ¢, pro x, — Xp a proto bude existovat i limita
limy—,x, ;(—z)) a posledni dvé limity zjevné budou mit stejnou
hodnotu. Igokézali jsme tedy, Ze nasSe hledana limita existuje a ma

také stejnou hodnotu. [
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Jednoduse Ize rozsitit L'Hospitalovo pravidlo i pro limity v
nevlastnich bodech oo a v pfipadé nevlastnich hodnot limit. Je-li,
napr.

lim f(x)=0, lim g(x)=0,

X—00 X—0Q0
potom je limy_,o, f(1/x) =0 a limy_o, g(1/x) = 0. Zaroveii z
existence limity podilu derivaci v nekoneénu dostaneme

R G V3 ) AR V0 G VE ) IO €Y7 BT )

B G@)) R, g (1/x)(C1/x2) B, g(1fx)  xe ()

PouZitim pfedchozi véty tedy dostdvame, Ze v tomto p¥ipadé bude
existovat i limita podilu

f(x) i f(1/x) i f'(x)

lim —=% = |im = lim .
x—oo g(x)  x—0s g(1/x)  x—o0 g'(x)
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Jesté jednodussi je postup pti vypoltu limity v p¥ipadé&, kdy

lim f(x) = o0, lim g(x) = %o0.
X—X0 X—=X0
Stadi totiz psat
00 1/s()
X—X0 g(x) X—X0 1/f(x)’

coz je jiz ptipad pro pouZiti L'Hospitalova pravidla z pfedchozi véty.

Necht f a g jsou funkce diferencovatelné v okoli bodu xp € R, ne
viak nutné& v bodé& xo samotném, a necht existuji limity
limy_x, f(x) = £00 a limy_,, g(x) = £oo. JestliZe existuje limita

f(x)

/
Tafkeesey 2% 3 pak existuje i limita limy_,, 209 a jsou si rovny.
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Priklad

o

: . Inx rHosp. . (Inx)
lim xInx= lim — =" lim -
x—0T x—0F X x—0F (1
1
= lim 23 = lim (—x) =0
x—0t — =5 x—0+
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[elelelolote] }

Priklad

o

: . Inx rHosp. . (Inx)
lim xInx= lim — =" lim -
x—0T x—0F X x—0F (1
1
= lim 23 = lim (—x) =0
x—0t — =5 x—0+
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Derivace implicitn& zadanych funkei
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Pokud mdme zadanu funkci f(x) vzorcem y = f(x), hovofime o
jejim explicitnim zaddni. Obecng&j$im zaddnim funkce je rovnice
F(x,y) =0, kde zavisld prom&nnd y p¥edstavuje nezndmou funkci.
Pokud tuto rovnici nelze (nebo to nepottebujeme) vyfesit vzhledem
k y, pak hovofime o funkci zadané implicitné. Avsak i v tomto
obecng&jsim p¥ipad& budeme schopni vypotitat y’(x) (aniz bychom
znali explicitni vzorec pro y(x)), a to pomoci pravidla pro derivaci
slozené funkce.
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Priklad

Rovnice y? = x definuje dv& diferencovatelné funkce

1 1
— s = — = 4 = —3, 4 = ——
1 \/; Y2 \/)? n 2\/)? Yo 2\/}

Avsak i bez znalosti samotnych funkci y1 a y» lze derivovanim

rovnice y? = x spotitat, Ze

1
V)= = 20=1 = y’ZZ,

co? je jediny vzorec pro y’ obsahujici jak y; tak y».
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Priklad

Rovnice y? = x definuje dv& diferencovatelné funkce

1 1
— s = — = 4 = —3, 4 = ——
1 \/; Y2 \/)? n 2\/)? Yo 2\/}

Avsak i bez znalosti samotnych funkci y1 a y» lze derivovanim
rovnice y? = x spotitat, Ze

1
V)= = 20=1 = y’ZZ,

co? je jediny vzorec pro y’ obsahujici jak y; tak y».

(x%

P¥i derivovani implicitn& zadanych funkci obsahuhe vysledna
derivace y’ jak prom&nnou x tak prom&nnou y (na rozdil od

bé&Zného derivovani funkce, kdy je ve vysledku pouze promé&nna x).
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Ur&ete sm&rnici te¢ny ke kruznici x? + y? = 25 v bod& P = [-3, 4].
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Ur&ete sm&rnici te¢ny ke kruznici x? + y? = 25 v bod& P = [-3, 4].

Regeni

Derivovanim zadané rovnice podle promé&nné x dostaneme

X
(2+y%) =25 = 2x+2p/=0 = yf:_;,

A proto je smérnice te¢ny v bodé P (=derivace v bod& P) rovna

. —3 3
Y="0 T
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Pribéh funkce
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Funkce f(x) je

@ rostouci na intervalu /, pokud f(x1) < f(x2) pro kazdé
x1,x2 € 1, x1 < X,

@ klesajici na intervalu /, pokud f(x1) > f(x2) pro kaZdé
x1,x2 €1, x1 < xo,

@ neklesajici na intervalu /, pokud f(x;) < f(x2) pro kazdé
X1,X2 € l, X1 < Xo,

@ nerostouci na intervalu /, pokud f(x1) > f(x2) pro kazdé
x1,x2 € 1, x1 < Xo.
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Podminky monotonie

Necht f(x) md vlastni derivaci na otev¥eném intervalu |. Potom
plati nasledujicr.

@ Funkce f(x) je neklesajici na intervalu | < f'(x) >0 Vx € I.
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Podminky monotonie

Necht f(x) md vlastni derivaci na otev¥eném intervalu |. Potom
plati nasledujicr.

@ Funkce f(x) je neklesajici na intervalu | < f'(x) >0 Vx € I.
@ Funkce f(x) je rostouci na intervalu | < f'(x) >0Vx € I,
pFi¢emZ rovnost f'(x) = 0 neplati na Zddném podintervalu

intervalu [.




Pribéh funkce
o000

Podminky monotonie

Necht f(x) md vlastni derivaci na otev¥eném intervalu |. Potom
plati nasledujicr.

@ Funkce f(x) je neklesajici na intervalu | < f'(x) >0 Vx € I.
@ Funkce f(x) je rostouci na intervalu | < f'(x) >0Vx € I,
pFi¢emZ rovnost f'(x) = 0 neplati na Zddném podintervalu

intervalu [.
© Funkce f(x) je nerostouci na intervalu | < f'(x) <0 Vx € [.
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Podminky monotonie

Necht f(x) md vlastni derivaci na otev¥eném intervalu |. Potom
plati nasledujicr.
@ Funkce f(x) je neklesajici na intervalu | < f'(x) >0 Vx € I.

@ Funkce f(x) je rostouci na intervalu | < f'(x) >0Vx € I,
pFi¢emZ rovnost f'(x) = 0 neplati na Zddném podintervalu
intervalu I.

© Funkce f(x) je nerostouci na intervalu | < f'(x) <0 Vx € [.

Q Funkce f(x) je klesajici na intervalu | < f'(x) <0Vx € l,
pfi¢emZ rovnost f'(x) = 0 neplati na Zddném podintervalu
intervalu I.
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Dikaz.

Snadny s vyuZitim Lagrangeovy véty o stfedni hodnotg, nebot pro
x <y md vyraz

fFly) —f(x)
stejné znaménko jako
fly)—f
) — F) =)
Yy —X




Pribéh funkce
coeo
Dikaz.

Snadny s vyuZitim Lagrangeovy véty o stfedni hodnotg, nebot pro
x <y md vyraz

fFly) —f(x)
stejné znaménko jako
f-/(c) _ f(y) B f(X)
Yy —X

Dusledek

Necht f(x) md vlastni derivaci na otevfeném intervalu |. Potom
plati nasledujicr.

|D

@ Jestlize f'(x) > 0 Vx € I, potom je funkce f(x) je rostouci na
intervalu [.

@ Jestlize f'(x) < 0 Vx € I, potom je funkce f(x) je klesajici na
intervalu 1.
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Pro uréeni intervald monotonie funkce f(x) tedy sta&i urcit body,
kdy f’(x) m&ni znaménko. Zejména to jsou body, ve kterych je
f'(x) = 0 nebo ve kterych f/(x) neexistuje.
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Pro uréeni intervald monotonie funkce f(x) tedy sta&i urcit body,
kdy f’(x) m&ni znaménko. Zejména to jsou body, ve kterych je
f'(x) = 0 nebo ve kterych f/(x) neexistuje.

P¥iklad
Urcete intervaly monotonie funkce

f(x)= G =

Regeni

Flx)=e % (3x2—6) =3¢ % (x2—2), proxeR.

Vidime, Ze f/(x) = 0 pouze pro x = £+/2. Na ka?dém z interval(
(=00, —v/2), (—v2,v/2), (v/2, 00) urime znaménko derivace
nap¥. vyb&rem néjakého bodu z tohoto intervalu, protoZe vime, Ze
se znaménko f’(x) v téchto intervalech jiZ neméni.
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Funkce f(x) ma v bod& xo € D(f)

@ lokdIni maximum, pokud f(x) < f(xp) pro vdechna x z
néjakého okoli bodu xp,

o lokdIni minimum, pokud f(x) > f(xp) pro viechna x z
néjakého okoli bodu xp,

@ ostré lokdlni maximum, pokud f(x) < f(xp) pro vdechna x z
néjakého ryziho okoli bodu xg,

@ ostré lokalni minimum, pokud f(x) > f(xp) pro viechna x z
néjakého ryziho okoli bodu xg.
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Nasledujici véta ¥ikd, Ze te€na v bodech lokalnich extrémi (pokud
zde existuje vlastni derivace) musi nutn& byt vodorovna.

Existuje-li vlastni derivace f'(xp) v bodé& xy, kde mad funkce f(x)
lokdIni extrém, potom je nutné& f'(xp) = 0.

Ztejmy. [
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Nasledujici véta ¥ikd, Ze te€na v bodech lokalnich extrémi (pokud
zde existuje vlastni derivace) musi nutn& byt vodorovna.

Existuje-li vlastni derivace f'(xp) v bodé& xy, kde mad funkce f(x)
lokdIni extrém, potom je nutné& f'(xp) = 0.

Ztejmy. [

Body, kde f’'(x) = 0, se nazyvaji stacionarni body funkce f(x).
Opacné tvrzeni k vété neplati, tj. z f’(xp) = 0 neplyne extrém v
bod¥ xg. Nejjednodugéim p¥ikladem je funkce f(x) = x3, kterd v
potatku nemd extrém, ale je f'(0) = 3x?| _, =0 (tj. teZna v bod&
xo = 0 je vodorovna).

Diusledek

Funkce f(x) maZe mit lokdIni extrémy pouze ve svych
staciondrnich bodech nebo v bodech, kde f'(x) neexistuje.




Pribéh funkce

Lokalni extrémy a derivace

Necht f(x) je spojitd v bod& xo € D(f) a existuje vlastni derivace
f'(x) na né&jakém ryzim okoli bodu xg.
@ Ma-li f'(x) v levém a pravém okoli bodu xy opa¢nd znaménka,
potom je v bodé xq lokalni extrém. PFitom
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Lokalni extrémy a derivace

Necht f(x) je spojitd v bod& xo € D(f) a existuje vlastni derivace
f'(x) na né&jakém ryzim okoli bodu xg.
@ Ma-li f'(x) v levém a pravém okoli bodu xy opa¢nd znaménka,
potom je v bodé xq lokalni extrém. PFitom

o je-li zména f'(x) z© do ®, potom je v bodé& xg
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Lokalni extrémy a derivace

Necht f(x) je spojitd v bod& xo € D(f) a existuje vlastni derivace
f'(x) na né&jakém ryzim okoli bodu xg.
@ Ma-li f'(x) v levém a pravém okoli bodu xy opa¢nd znaménka,
potom je v bodé xq lokalni extrém. PFitom

o je-li zména f'(x) z© do ®, potom je v bodé& xg
lokdIni minimum,

o je-li zména f'(x) z @ do &, potom je v bod& xq
lokdIni maximum.

@ M4-li f'(x) v levém a pravém okoli bodu xq stejnd znaménka,
potom neni v bodé xqg lokadIni extrém. PFitom

o md-li f'(x) v okoli bodu xo kladné znaménko, potom je f(x) v
bodé xq rostouci,

o ma-li f'(x) v okoli bodu xy zdporné znaménko, potom je f(x)
v bodé& xy klesajici.
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Lokalni extrémy a druhd derivace

Necht xo je staciondrni bod funkce f(x), tj. f'(xo) = 0, a necht
existuje " (xo).

Q Je-li f"(x9) > 0, potom je v bodé& xo ostré lokdlni minimum.

@ Jeli f"(x0) < 0, potom je v bod& xy ostré lokdIni maximum.
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Lokalni extrémy a druhd derivace

Necht xq je staciondrni bod funkce f(x), tj. f'(xo) =0, a necht
existuje " (xo).
Q Je-li f"(x9) > 0, potom je v bodé& xo ostré lokdlni minimum.

@ Jeli f"(x0) < 0, potom je v bod& xy ostré lokdIni maximum.

| A

Dikaz.

(i) f"(x0) > 0 a f'(x9) = 0 znamend, Ze f'(x) roste v bod& xp z ©
do @ hodnot, tedy funkce f(x) samotnd klesd a pak roste. Tedy je
v bod& xg ostré lokdlni minimum.

(i) analogicky. O
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Poznamka

Obecnégji, je-li
fl(xo) =f"(x0) =---=FED(x)=0 a FW(x)+£0,

potom

@ pro k sudé je ostry lokalni extrém v bodé& xg, pficemz

o pro f()(xp) > 0 je v bod& xo ostré lokalni minimum,
o pro f)(xg) < 0 je v bod& x¢ ostré lokalni maximum,

@ pro k liché neni lokalni extrém v bodé& xg, pfi¢emz

o pro f(K)(xg) > 0 funkce f(x) roste v bod& xo,
o pro f(K)(xg) < 0 funkce f(x) klesd v bod& xo.

V8echny tyto pFipady si mizete lehce ilustrovat na mocninnych
funkcich x2, x3, x*, x°, atd. v bod& xy = 0.
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Globalni extrémy

Funkce f(x) md v bod& xo € D(f)
@ globdlni maximum na mnozing M C D(f), pokud
f(x) < f(xo) pro vdechna x € M,

@ globalni minimum na mnozing M C D(f), pokud
f(x) > f(xo) pro vdechna x € M.
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Pozndmka

@ Misto globalni max/min se také pouZiva termin absolutni
max/min.
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@ Misto globalni max/min se také pouZiva termin absolutni
max/min.

@ Globalni max/min nemusi byt jediné. Nap¥. funkce f(x) = x
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@ Globalni max/min nemusi ani existovat.

o Weierstrassova véta zaruluje existenci globalniho max/min —
za predpokladu spojitosti funkce f(x) na intervalu [a, b].
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Pozndmka

@ Misto globalni max/min se také pouZiva termin absolutni
max/min.

o Globdlni max/min nemusi byt jediné. Nap¥. funkce f(x) = x>

na intervalu [—1, 1] m3 globalni max 1 v bodech x = —1 a
x =1, kdeZto globalni min 0 v bodé x = 0.
@ Globalni max/min nemusi ani existovat.

o Weierstrassova véta zaruluje existenci globalniho max/min —
za predpokladu spojitosti funkce f(x) na intervalu [a, b].

@ Pokud vime, Ze globalni extrémy existuji, potom musi tyto
globalni extrémy byt ve staciondrnich bodech nebo v bodech,
kde neexistuje f’(x), nebo v krajnich bodech daného intervalu.
Nemusime jiZ pak uréovat, jestli jsou ve staciondrnich bodech
lokalIni extrémy &i nikoliv.
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Urcete globalni extrémy funkce

f(x)=x—1—+/|x|, na intervalu [—1,1].
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Priklad

Urcete globalni extrémy funkce

f(x)=x—1—+/|x|, na intervalu [—1,1].

Regeni

ProtoZe je f(x) spojitd na intervalu [—1, 1], globdIni extrémy v
tomto intervalu existuji.

staciondrni body:  x = 3, f(3)=2-1-3=-2,

A f(x) x =0, f(0) = -1,

krajni body: x=-1, f(-1)=-1-1-1=-3,
x=1, fl)=1-1-1= 1.
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