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3 Treti cviceni
3.1 Normadlni formy

Piiklad 3.1 Nechf ¢, ¥ a £ jsou formule vyrokové logiky. Dokaite, Ze plati:

a) (p =)= (—p Vi)
b) =(p AY) = (mp V1))
) (V)= (—p A—)

) (A VE)) = ((pAY) V(pAE))
) (e V(@A) = ((p V) A(pVE))

Priklad 3.2 Mgjme formule £ a £ takové, ze £ = &'. Dokazte, ze pro libovolnou formuli ¢ a pro
formuli 1), kterou ziskdme nahrazenim vsech vyskytu & za & ve formuli ¢, plati ¢ = 1.
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Priklad 3.3 Prevedte formuli (A — B) A ((C — E) — =(C A=D)) do DNF.

Priklad 3.4 Prevedte formuli (A — B)V ((C — E) — =(C A =D)) do CNF.

3.2 Logické systémy
Piiklad 3.5 Pro formuli p & A — (B — (C — (D — E))) naleznéte ekvivalentni formuli v
logickém systému L(|) kde | je Shefferuv operétor, tedy ¢ | ¢ = =(p A ).

Piiklad 3.6 Rozhodnéte a dokazte, zda jsou nasledujici logické systémy plnohodnotné.
a) L(-)
b) L(A,V)
c) L(=,—)

3.3 Dokazatelnost

Mgjme logicky systém L(—,—) a Lukasiewiczuv odvozovaci systém:

Al: o= (Y = @)

A2: (p = (= 8)) = ((p =) = (¢ —8))
A3: (= ) = (Y — )

MP: z ¢ a ¢ — 9 odvod ¢

Piiklad 3.7 Necht P a @ jsou vyrokové proménné. Rozhodnéte a dokazte, zda jsou nésledujici
formule dokazatelné.

a) P— (Q — P)

b) P— P
¢) P—Q



