Matematika III, 10. cviceni

Pojmy k zopakovani
e Otevieny a uzavieny tah
e Eulerovsky graf
e Problém éinského postaka
e Hamiltonovska kruznice
e N-rozmérnd krychle a dikaz matematickou indukei

Priklad 195. Rozhodnéte, zda lze nasledugici grafy nakreslit jednim (tevienym) tahem. Pokud
ano, grafy tak nakreslete.
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Vysledek. Vsechny ano.

Piiklad 196. Rozhodnéte, které grafy lze nakreslit jednim otevienym ¢i uzavienym tahem.
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Vysledek. Prvni ne, druhy a tfeti uzavienym.
Priklad 197. Urcete, pro kterd n je K, eulerovsksy.
Vysledek. Pro vsechna lichd n a také pro 2.

Piiklad 198. Kolik nejméné hran musite pridat k tomuto grafu, aby se dal nakreslit jednim
uzavienym tahem?
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Visledek. 3 (Nezapomente zduvodnit, ze nelze pro mensi pocet.)

Piiklad 199. Urcete, kolika nejméné tahy muzeme nakreslit tento graf.

Vysledek. 2

Piiklad 200. Urcete, kolika nejméné tahy muzeme nakreslit tento graf.

Visledek. 2

Piiklad 201. Je mozné projit dum, jehoZ pudorys vidite na obrdzku tak, abychom kaZdymi
dvermi prosli prdavé jednou?
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Piiklad 202. Postdk md projit viechny hrany ndsledujictho grafu. Urcete, kudy md jit, aby se
vratil do stejného mista, ze kterého vysel a aby pritom uSel co nejmensi vzddlenost.
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Piiklad 203. Postdk md projit viechny hrany ndsledugiciho grafu. Uréete, kudy md jit, aby se
vrdtil do stejného mista, ze kterého vysel a aby pritom usel co nejmensi vzddlenost.
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Piiklad 204. Uved’te priklad dvou grafii se stejnym skérem, jednoho, kterj bude hamiltonovsky,
druhého, ktery hamiltonovsky nebude.

Visledek. Napiiklad (2,2,2,3,3).

Piiklad 205. Dokazte, zZe dané grafy nejsou hamiltonovské.

Piiklad 206. Naleznéte hamiltonovskou kruznici v ndsledujicim grafu.

Piiklad 207. Naleznéte hamiltonovskou kruznici v ndsledujicim grafu.

Piiklad 208. Urcete, kolik existuje navzdjem neizomorfnich hamiltonovskiyjch grafu na 4 uzlech.

Vysledek. 3

Piiklad 209. Uved'te priklad dvou neizomorfnich hamiltonovskijch grafi na 5 uzlech, kazdyj s 6
hranami.
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Vysledek. Neexistuji.

Piiklad 210. Uved'te priklad dvou neizomorfnich hamiltonovskych grafi na 5 uzlech, kazdy s
nejvyse 6 hranams.

Vysledek. Kruznice na péti vrcholech a kruznice na péti vrcholech, do které piidame jednu hranu.
Piiklad 211. Uved'te priklad grafu, kteryj

1. je eulerovsky i hamiltonouvskiyj

2. nend eulerovsky, ale je hamiltonovsky

3. je eulerovsky, ale neni hamiltonovsky

4. nent eulerovsky ani hamiltonovsky
Priklad 212. Necht K, je iplny bipartitni graf, ktery je hamiltonovsky. Dokazte, Ze m = n.

Piiklad 213. Dokazte, Ze kazdy hamiltonovsky graf ma n vrcholech, kde n > 3, je wvrcholové
2-souvisly.

Piiklad 214. Pro kazdé liché prvocislo p dokazte, Ze K, obsahuje =L hranove disjunktnich
hamiltonovskijch kruznic.

Priiklad 215. Dokazte, Ze n-rozmérnd krychle je hamiltonovsky graf pro vsechna n € N.
Napovéda: Matematickd indukce.

Piiklad 216. Dokazte, Ze uplny tripartitnd graf (definice v pronim cvicent) Ky, o 3n je hamiltonovsky
pro kazdé n € N.
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