Algebra I - 2011/12 - zapoctova pisemka
- skupina A

1. Faktorova grupa.

Necht (G,-) je grupa vSech matic tvaru

1 0 0
2¢ 1 0],
b 2c¢ 1

kde a, b, c € Z, spolu s operaci nasobeni matic. Uvazujme v G podmnozinu
1 0 0
H:{ 4da 1 0 mbEZ}.
1

4b 4a
Ovéite, ze H je normalni podgrupou grupy (G, -). Urcete, které grupé je
izomorfni grupa (G, -)/H, a svoje tvrzeni dokazte.




Algebra I - 2011/12 - zapoctova pisemka
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2. Inverze ve faktorovych okruzich.
Uvazujme polynomy f =2+ 2t + 1, g=23+ 22+ 1, h=23+ 1 € Zy[z].

a) Je polynom f ireducibilni ? Své tvrzeni dokazte.

b) M4 g + (f) inverzi v okruhu (Zs[z]/(f),+,-) ? Pokud ano, najdéte ji a
provedte zkousku. Pokud ne, zdivodnéte to.

¢) Totéz jako b) pro h + (f).



Algebra I - 2011/12 - zapoctova pisemka
- skupina B

1. Faktorova grupa.

Necht (G,-) je grupa vSech matic tvaru

1 0 0
3a 1 0],
b 3¢ 1

kde a, b, c € Z, spolu s operaci nasobeni matic. Uvazujme v G podmnozinu
1 0 0
H:{ 6a 1 0 mbEZ}.
1

3b 6a
Ovéite, ze H je normalni podgrupou grupy (G, -). Urcete, které grupé je
izomorfni grupa (G, -)/H, a svoje tvrzeni dokazte.
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2. Inverze ve faktorovych okruzich.
Uvazujme polynomy f=a°+x+1, g=23+1, h=23+2+ 1 € Zs[z].

a) Je polynom f ireducibilni ? Své tvrzeni dokazte.

b) M4 g + (f) inverzi v okruhu (Zs[z]/(f),+,-) ? Pokud ano, najdéte ji a
provedte zkousku. Pokud ne, zdivodnéte to.

¢) Totéz jako b) pro h + (f).



