Matematika 111, 5. cviceni

Integralni pocet funkci dvou proménnych

Pokud lze mnozinu S C R? zadat pomoci spojité funkéni zévislosti souradnic hraniénich bodii
tak, ze pro danou prvni soufadnici (napf. x € (a, b)) umime zadat dvéma funkcemi rozsah dalsi
soutadnice y € (¢(x), ¥ (x)), pak

flz,y)dzdy = ’ w(x)f(:r,y)dy dx.
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Piiklad 1. Vypoététe ff<0’1>x<_172> (22 + 2zy) dz dy.

Vysledek. %

Piiklad 2. Vypoctete [[i; 1y, 05 [3(x = 1)* + (y — 2)* + 2] dz dy.
Vysledek. 12.

Piiklad 3. Vypoététe fol [i2(2 — ay) dy da.

Visledek. %.

Piiklad 4. Vypoététe fol Jo (zsiny) dy dz.

Vysledek. 1.

Piiklad 5. Vypocteéte f34 fjx m dydz. (Tip: po néjaké dobé rozlozte na parcidlni zlomky.)
Visledek. 3In2 — 1n 3.

Piiklad 6. Zamérite poradi integrace: f02 f;f f(z,y)dydx.

Vysledek. fo4 fg‘/g f(z,y) dz dy.
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Priklad 7. Zamérite poradi integrace: [, Sinx f(z,y)dyde.

Vysledek. fol 2 f(z,y) dxdy.

arcsiny
Piiklad 8. Spocitejte fo\/g fy\/g y? sin 22 dz dy.

Ndpovéda. Protoze integral [ sin 22 dz neumime vypocitat, zaméite nejdifve pofadi integrace a
pak vysledny integral spocitejte pomoci substituce t = z2.

Vysledek. %.
Piiklad 9. Spocitejte I = [, 8ydady, kde M = {[z,y] € Rz > 0,2y > 1,z +y < 3}.
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Ndpovéda. I = ff 27" 8ydydaz.
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Vysledek. 3.

Piiklad 10. Spocitejte ffs xy?dxdy, kde S je plocha v 1. kvadrantu ohranicend grafy funkci
y=x ay=x*.

Vysledek. %.

Piiklad 11. Spocitejte ffA 23y dx dy, kde A je plocha v 1. kvadrantu ohranicend grafy funkci
3
y=x ay=zx".

Vysledek. %.



