Algebra I — podzim 2017 — 4. termin

Vsechna svoje tvrzeni precizné zduvodnéte.

1.

10.

(10 bodtu) Rozhodnéte, zda mnozina H = {(a,a) | a € Q\ {0} } je podgrupa,
ptipadné normdlni podgrupa, grupy (G, *), kde G = (Q x Q) \ {(a,—a) |a € Q}
a * je operace definovana pro vSechna (a,b), (¢,d) € G pfedpisem

b «a b «a
(a,b) * (c,d) = <ac+bc—§+§,ad+bd+§—§).

. (10 bodu) Urcete vsechny prvky prechodového monoidu automatu

. (15 bodit) Urcete, které zndmé grupé je izomorfni grupa ((G, -) x (R\{0},-))/H,

kde
¢-{ (3 1) Ivearion rean},

H={ (5 1)) Ipe@\). real f =@}

0 p

. (10 bod) Uréete minimalni polynom &sla v/2 + v/v/2 + 2 -i nad Q.
. (15 bodu) Vyjadiete ¢islo

1
ad® —10a® — 1702 — 18 — 7’
kde « splituje o® = 3 - (a® + a + 1), bez pouziti jinjch neZ raciondlnich éisel ve

jmenovateli.

. (10 bodu) Dejte piiklad grupy a jejich dvou prvki fadu 3 takovych, Ze jejich

soufin mé rad 2.

(10 bodu) Dejte piiklad grupy G a neinjektivniho homomorfismu ¢: G — G,
jehoz jadro je rovno jeho obrazu.

. (5 bodu) Definujte podilové téleso oboru integrity.

. (5 bodu) Formulujte tvrzeni popisujici vSechny idedly, prvoidedly a maximalni

idealy v okruhu polynomi nad télesem.

(10 bodu) Dokazte, ze v kone¢ném piipadé je definice télesa ekvivalentni definici
oboru integrity.



