Reseni 10. dobrovolného domdciho tkolu

1. Neni podokruh, ale je ideél.

2. Maximalni jsou ty, které jsou generované prvocislem. Jediny prvoidedl, ktery
neni maximalni, je zde {0}.

3. Vezméme polynomy f, g € Z[z] takové, ze f - g € I. Polynom, ktery vznikne
sou¢inem f - g ozna¢me jako h. Predpokladejme, Ze by oba z polynomu f a g
mély néjaky lichy koeficient a ukdzeme, ze dojdeme ke sporu. Necht

n m n+m
f= E a;x', g = E bix', h = E .
i=0 i=0 i=0

Pak plati pro Vi € {1,2,... ., n+m}, ze
C; = Z ajbk.
k=i

Nyni ozna¢me iy (respektive i,) nejmensi takové i, pro které je koeficient a;
v polynomu f lichy (respektive koeficient b; v polynomu g). Pak plati, ze
Cisti, j© také lichy koeficient a tedy polynom h nepatii do idedlu . (V sumé

Cif—f—ig = E ajbk.
Jt+k=is+ig

jsou sudé vsechny scitance kromé a;, b;,, ktery je lichy. Cely soucet je proto
také lichy.)



