Algebra I — podzim 2017 — 1. termin

Vsechna svoje tvrzeni precizné zdivodnéte.

1.

10.

(10 bod1) Rozhodnéte, zda predpis

w0 =

rTH+y+z—1t xr+y—z+t
2 ’ 2

definuje operaci na mnoziné
S={(x,9) €eQxQ|z>yl}

takovou, ze (.S, *) je pologrupa, pfipadné monoid.

. (10 bodu) Urcete vSechny prvky prechodového monoidu automatu

a b a,b
a
b

. (15 bodu) Urcete, které zndmé grupé je izomorfni grupa

((Z[x],+) x (C,+))/H,

kde
H={(f,f(1)+a-i)|a€R, fE€Zz] ma kofen \/5}

. (10 bodu) Uréete minimélni polynom éisla v/ V3+1-i—+3+1nadQ.
. (15 bodu) Vyjadrete ¢islo

b kde a splitje a2 - (a2 + 2) = —26c — 6, bez
pouziti jinych nez racionalnich ¢isel ve jmenovateli.

. (10 bodu) Dejte piiklad dvou neizomorfnich Sestiprvkovych grup.

(10 bodu) Dejte ptiklad oboru integrity R, ktery neni téleso, a homomorfismu
¢: R — R, ktery neni identitou na R a pritom ¢ o ¢ identitou na R je.

. (5 bodu) Definujte okruh a jeho charakteristiku.

. (5 bodu) Formulujte tvrzeni o existenci a jednoznacnosti podilového télesa.

(10 bodu) Dokazte, ze kazda podgrupa nekonecné cyklické grupy je cyklicka.



