Algebra I — podzim 2018 — 2. termin

VSechna svoje tvrzeni precizné zdtivodnéte.

1. (10 bodu) Nechf R zna¢i mnozinu vSech usporadanych trojic kladnych redlnych
¢isel. Rozhodnéte, zda (R, @, *), kde @ a * jsou operace definované predpisy

(p7q7r) D (S,t,U) = (p‘S,Q't,T‘U),
) (s.t.u) = log s 7flogq Tlogs . ulogq
(p>Q7 ) ( y by ) (p ) ) )

pro vSechna p,q,r, s,t,u € RT, je okruh a zda je to téleso.

2. (10 bodu) Urcete vSechny prvky prechodového monoidu automatu

3. (15 bodu) Necht

G:{(ﬁ g) ’cEC,pEQ\{O}}.

Uréete, které zndmé grupé je izomorfni grupa ((G,-) x (Q\ {0},-))/H, kde

H:{((E 2),T> )m,nethha, reR}.
r m n

4. (10 bodw1) Urcete minimalni polynom &sla v/3 + v/3 i+ v/3 + 1 nad Q.

5. (15 bodu) Vyjadiete ¢islo
1
ad® —9a3 — 40?2 4+ 9a + 6’

kde « je kofenem polynomu z* — 822 — 4z + 2, bez pouZiti jinych neZ raciondlnich
Cisel ve jmenovateli.

6. (10 bodu) Dejte piiklad grupy, kterd ma pravé tii podgrupy.

7. (10 bodu) Dejte piiklad tii téles R, S a T takovych, ze R C S C T a plati
[S:R]=[T:S5]=2.

8. (5 bodu) Definujte okruh a obor integrity.

9. (5 bodu) Formulujte tvrzeni popisujici rozsifeni télesa o algebraicky prvek a
rozsifeni télesa o transcendentni prvek.

10. (10 bodu) Dokazte, ze inverze k izomorfismu pologrup je izomorfismus.



