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alternativnı́ charakterizace r.e. množin

Věta

1 Množina A ⊆ N je rekurzivně spočetná, právě když
A = dom(g) pro nějakou vyčı́slitelnou funkci g : N→ N.

2 Množina A ⊆ N je rekurzivně spočetná, právě když
A = range(g) pro nějakou vyčı́slitelnou funkci g : N→ N.
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alternativnı́ charakterizace r.e. množin

Důkaz:
1 A je r.e. ⇐⇒ ∃ vyčı́slitelná funkce g tak, že A = dom(g)

=⇒ A = ∅
A 6= ∅ je r.e., pak A = range(f ) pro tot. vyčı́slitelnou funkci f
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alternativnı́ charakterizace r.e. množin

1 A je r.e. ⇐⇒ ∃ vyčı́slitelná funkce g tak, že A = dom(g)

⇐= A = dom(g) = ∅
A = dom(g) 6= ∅, pak necht’ a0 ∈ A
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alternativnı́ charakterizace r.e. množin

2 A je r.e. ⇐⇒ ∃ vyčı́slitelná funkce g tak, že A = range(g)

=⇒ A = ∅
A 6= ∅ je r.e., pak A = range(f ) pro tot. vyčı́slitelnou funkci f
položı́me g = f

⇐= A = range(g) = ∅
A = range(g) 6= ∅, pak necht’ a0 ∈ A

�
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možné numerace r.e. množin

dom(ϕ0),dom(ϕ1),dom(ϕ2), . . .

range(ϕ0), range(ϕ1), range(ϕ2), . . .

Věta

Existujı́ totálně vyčı́slitelné funkce f ,g : N→ N takové, že pro
všechna i ∈ N platı́ vztahy:

1 dom(ϕi) = range(ϕf (i))

2 range(ϕi) = dom(ϕg(i))
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možné numerace r.e. množin

Důkaz:
1 dom(ϕi) = range(ϕf (i))

2 range(ϕi) = dom(ϕg(i))
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standardnı́ numerace r.e. množin

Definice (standardnı́ numerace r.e. množin)

Standardnı́ numeracı́ r.e. množin nazveme funkci
W : N→ {A ⊆ N | A je r.e.} definovanou vztahem

W (i) = dom(ϕi).

Index r.e. množiny A ⊆ N je čı́slo i splňujı́cı́ A = W (i).

mı́sto W (0),W (1), . . . pı́šeme W0,W1, . . .

množinu Wi lze chápat jako akceptovanou programem Pi :
program Pi akceptuje n ∈ N, jestliže Pi zastavı́ pro vstup n
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r.e. relace a standardnı́ numerace r.e. relacı́

Definice (rekurzivně spočetná relace)

Relace A ⊆ Nj je rekurzivně spočetná (r.e.), právě když existuje
vyčı́slitelná funkce f : Nj → N taková, že A = dom(f ).

Definice (standardnı́ numerace r.e. relacı́)

Standardnı́ numeracı́ j-árnı́ch r.e. relacı́ nazveme funkci
W (j) : N→ {A ⊆ Nj | A je r.e.} definovanou vztahem

W (j)(i) = dom(ϕ
(j)
i ).

Index r.e. relace A ⊆ N(j) je čı́slo i splňujı́cı́ A = W (j)(i).

Mı́sto W (j)(0),W (j)(1), . . . pı́šeme W (j)
0 ,W (j)

1 , . . ..
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