Algebra I — podzim 2020 — 5. termin

Vsechna svoje tvrzeni precizné zdivodnéte.

1. (10 bodu) Uvazujme grupu (G, e), kde G = Sy x Sy, pfi¢emz Sy zna¢i mnozinu
vSech permutaci mnoziny N, a operace e je definovana predpisem

(f,g)® (h,k) = (foh,h togohok).

Pro kazdou z nasledujicich mnozin rozhodnéte, zda tvotri normalni podgrupu grupy
(G7 .)'
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2. (10 bodu) Urcete vSechny prvky prechodového monoidu automatu
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3. (15 bodu) Urcete, které zndmé grupé je izomorfni grupa ((Z,+) x (G,-))/H, kde

G:{(Qp 20,)> |peZ, fEQ[x]},
i={(n(] 5))Irez sequ son=—iw}.

4. (10 bodt1) Uréete minimalni polynom ¢sla v/8 -1+ v/2-i — /2 nad Q.
5. (15 bodu) Vyjadiete ¢islo
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bez pouziti jinych nez racionalnich ¢isel ve jmenovateli, vite-li, Ze ¢islo a spliuje
rovnost (o +2) - a? = 2.

6. (10 bodu) Dejte piiklad okruhu, ktery ma pravé t¥i maximélni idedly.

7. (10 bodu) Dejte priklad netrividlnich grup G, H, K takovych, Ze existuji surjek-
tivni homomorfismy G do K a H do K, ale neexistuje surjektivni homomorfismus
GG do H ani H do G.



