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Oblast strojovée smimanijch informaci. Své uco a c¢islo listu vypliite co e
Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

Uvazme funkei f: N> — N definovanou nasledovné:

@j(pi(k)) pokud @;(k) # L,

Firgk) = ’
vi(k) jinak.

a) (2 body) Rozhodnéte a dokazte, zda je funkce f vycislitelna.

b) (1 bod) Rozhodnéte a dokaite, zda existuje totalné vyéislitelna funkce h: N2 — N takova, Ze pro
vsechna i, j, k € N plati

Ph(j,k) (7’) = f(lv.]v k)

a) Funkce f je vy¢isliteln4, nebot je poc¢itana nasledujicim programem (kde ® je univerzalni funkce
pro vy¢islitelné funkce arity 1):

begin
y = ®(x1,73);
x1 = D(x2,y)
end

Vskutku, pokud je ¢;(k) definovano, tak program spocitd ¢;(p;(k)), coz je v souladu s prvnim
rfadkem definice funkce f. V opacném piipadé program cykli, coz je v souladu s druhym fadkem
definice f.

b) Ano, funkce h s poZzadovanymi vlastnostmi existuje. Z odrazky a) vime, Ze funkce f je vy¢islitelna,
a tedy f = gogs) pro n&jaké e € N. Necht f': N> — N je funkce definovana vztahem f/(j,k,i) =
f(i,4,k). Funkce f’ je zfejmé vy¢islitelna, ale pro tplnost uvadime program, ktery ji po¢ita (tentokrat
je @ univerzalni funkce pro vy¢islitelné funkce arity 3):

begin
x1 := ®(e, x3, 1, 22)
end

Dle transla¢niho lemmatu pro ternarni funkce existuje totalné vy¢islitelnéd binarni funkce h takova,
7e oneiry) (i) = f'(4,k, i) = f(i,5,k), coz jsme méli dokazat.

Oblast strojové snimangjch informact, nezasahujte.



