Algebra I — podzim 2015 — 3. termin

VSechna svoje tvrzeni precizné zdtvodnéte.

10.

11.

12.

. (15 bodu) Vyjadiete ¢islo

. (10 bodu) Rozhodnéte, zda predpis (f * g)(r) = f(g(r) — 1), pro f,g: R - R a

r € R, definuje operaci na mnoziné S vSech injektivnich realnych funkei takovou,
ze (S, %) je pologrupa, pfipadné grupa.

(10 bodt) Urcete podmonoid monoidu 7 ({1,2,3}) generovany prvky f a g defi-
novanymi f(1) =2, f(2) =3, f(3) =2, 9(1) = 1,9(2) = 1, g(3) = 2

. (15 bodu) Urcete, které znamé grupé je izomorfni grupa (G, -) x (R, +)/H, kde
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(10 bodt) Rozlozte polynom 42" — 825 — 112° — 32* + 42® — 822 — 11z — 3 na
soucin nerozlozitelnych polynomi nad C, R, Q a Z.

(10 bod®1) Uréete minimalni polynom &sla v/v/2 + 1+ /2 — 1 nad Q.

m bez pouziti jinych nez racionélnich ¢isel ve
jmenovateli.

(5 bodu) Dejte priklad okruhu, ktery neni télesem, a néjakého jeho podokruhu,
ktery télesem je. Pokud takovy okruh neexistuje, zdivodnéte proc.

. (5 bodu) Dejte priklad alespon t¥iprvkové grupy, v niz mé kazdy prvek jiny rad.

Pokud takova grupa neexistuje, zdtivodnéte proc.

. (5 bodu) Dejte piiklad grupy, kterd obsahuje Sestiprvkovou podgrupu H a dese-

tiprvkovou podgrupu K takové, ze |H N K| = 1. Pokud takova grupa neexistuje,
zdivodnéte proc.

(5 bodu) Definujte prvoidedl a maximalni ideal.

(5 bodt1) Formulujte tvrzeni o rozkladu homomorfismu okruhti na tifi homomor-
fismy specialniho typu.

(5 bodu) Dokazte, ze kazdy monoid je izomorfni néjakému monoidu transformaci
néjaké mnoziny.



