
Wittgenstein a Church–Turingova 
teze 

 

Jakub Güttner, guttner@fit.vutbr.cz, leden 2002 

Abstrakt 
���� ���� �� 	�
��
 ������������� �
�������� ����� �	���� ������ ������������ ����

��������� ���	� �������� ��	�! "
������ ������� #��� �� �������� � �������� ��	�
�$��� � �����������% ������������� ��$���� ��������� $�%���$� � ������ ����������% �

&������������� ��	%! '
�� �
������ �
������% �
��� ����������������� �
������

������� � �%	��% �� $������ � 	�� (���% ��� �������� �����$��� ��$����! ������

������� )� ����� ��)� � ����� 	��%��� ������������ �� ���)% ��
	��� )� �����
 $��������

je absurdní.  

������������	 
������������� ��������� ��	�� ��������� ��	�� &�����������
 ��	�� ����
 ������������

filosofie matemat�� � �%	��% �� $������ � � ���*� � ��������� 

Abstract 
This essay looks at Ludwig Wittgenstein’s objections to Turing’s version of the Church 
Thesis. It contains a brief introduction to Church and Turing Theses together with an 
identification of the philosophical aspects of Turing’s approach and their connection 
with the Mechanist Thesis. It also contains an explanation of the crux of 
Wittgenstein’s objections, a discussion on rule–following and an analysis of the 
concept of computation. Turing claimed that a machine can think, while Wittgenstein 
tries to show that such claim is absurd. 
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Turing: We may compare a man in the process of computing a real number to a 



machine which is only capable of a finite number of conditions which will be called 
m-configurations. The machine is supplied with a ”tape”... running through it and 
divided into sections... each capable of bearing a ”symbol”... All effective number-
theoretic functions (viz. algorithms) can be encoded in binary terms, and these 
binary-encoded functions are Turing machine computable. 
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����
 ����� ��� �� +
���-����� ������! 
Wittgenstein: ��
�� �� ��&��
� ��	� ��� ��-
���� � �
��� ����� +
���-���� ��������

tak poslouchej dál. Dostal jsem se k �������
 ������ �� ������	&� %��� �� ���


souhlasíš v ���� �� ���������� �� ��������
 �� ������ �� ������	&� ������ ��� ����

������� �����
�� �� � ����
���� ������
� ���� �
����� ��
��� ���0 �� ������

okolností moh
 � �� � "�� � � ������ �����$ ����� �� �����
� "�� �� � ������� ��
������ �� �� ���� ������� ������	��$! 

Turing: /�� ��& & ��� � �� ����� ����	�	� �� ��� �������	� �������	�� ����&0 6–@–@–
@–� ���	  &��� �� �� ��� ���� ������� ������	��� 

Wittgenstein: +�� s �� �
 �
��� ����
�	����� 2������ ��� �� ���� ����	 � ���

��
���� ��	����� � �����
	��� �� �&� �	& — ������� ��� �&�&�	�� ������	�� ���	�
������� �� ��
���� ��	����� ����������� ������ 7 ��&�  &�� ��#�	 ������ ������	��

������
 ���
 ������� �&���
��� ���
�� �� ��������� �� �� ���� � ���� ���
������	�� ����� 8�
��� ���0 �� ������ ���	����� ������ ����� �� ta opice se sama od 
�� � ����	� ������� ������	��! 

Turing: 9�� �
# �����
� �� ��� � ���� ��� ��� ��� ��������� ����
��� /����
 �����

�
��������& �����
��� ������
 ��������� �����
 �� �
� �&�&�	��� �
# ������
nápad? 

Wittgenstein: 2&������ �� ����	�� �� ��	�-& :��-�� �������� ��� �� #������ �����


������� �� ��� � ����� 16–” a druhý pak vedle do písku vyryje ”@–@–@–@–@–”. 
/��
 �� ���� ��� ��� �� ��� ����� �������	 ������	�� ��� �� ��� ��� ��
�� ��	�����	� ��


� �� � ������ �&�	� �����
��	� ����	��� 

,�& &���� �#�� �� ���� ��������	� ������	�� ��� �� ����� ��
���
 ���� �&����	
���
���� �
 �����
�� � ��
�� �� ������ 
��� ����
�� ;���#�� � ��;���#�� ���
�& �

����
 �� �����& �� � �����
� ��& & ��� ��
��� ����� � ���
  &	 �&������� �&����	�

����	�	 ����� ������ ����� ����& ������� ������	� ���� �� ��#� 
������� ����	��
�

���  &���� ������ ��	� ����� �� ����� #������ ��������	 ������	� � ��
�� �� ����

����	� 
Turing: T����  & �� �	����� ��	� ����� �� ����	� �� ������� ��	����� �������	

�����&�	���	�� ������� � �������	������ ���� �� pouze �������	����< �&�	��� ��

���� � �� �� ���� +���� ���
� ����
� �� �� ����� ���� ������	��� �
�� �� ��� �  ��

������� ���� ������	� ��� � �&
������ �&����	�� �� � 
���� ���� ����� �����



chování? 
Wittgenstein: ������ ���� ,�&� �� �
� �� #��	� 
�� �&���-����
 ���
� ���� � ���
��

��������� � �� ���� =����� � �& �� ������# ����������� �� �� �� ������
 ��
��

�������� ����� �� �������� � �&����
�
�� ���
��� ���	���&� ����  & �
#�	� � ��
�	����� � �&���-����� ���� ���� 

Pokud chceme mluvit o aplikaci pravidel, chování sledovaného objektu musí být 
��
�
�� ���� ����������� 9 ��� ����� � �����
 �
��
 ��� �
����&� �����
�� ��

����� ��
�
��� ������& ������������ ��������� ������� +
���-��& ������ ����	��
����� ���	�
���
� �����
��� �����	
� 
������ 
 ����� ������� ����� ����� �� 
�
	�


��� 
��� ������� 
Turing: � ���� ��� 	
��� ��
�� � ��������� ����� ��� � ��� 
� �
 ����� �� ����

produkovat stejné výstu��� ���� 	�
��
 ��������� �� �������� ��������� ����� ��
���������� ����� ��� ��������� ������ ���������� 

Wittgenstein: �� �����
�  � � ������� ��������� �!����� ��������� ����� "�� �� ��
�����
� ��� �� �!�����
 ������� �� �������
� �!������� ����� 
� ��	ídneš 
�������# 

Turing: $������ 
� ����� 
� ��� �����% ����� � ��
� �� ����������� ��&����
� �����
������� �� '���
�!
� ����� ������ (��� ����)��'� * � +, � ����� �������� �����
��)����
� �� ���)��
�� ����! 	�� � �!����� ��� �� (����)��' * � ���,�  

Wittgenstein: ��� � 
� ���
� ���������
� � ������� � �� 
�
 �� ���  � ����������
���� ���������� 	� �� 
��� ������� � ������������ ��� ��!
� �������� — matematika 
�� ���
� ���� ��� ����� �� ����
� ��� ����� � ����� ���� �������� ���������  �
výsledek bude správný! ��� 
� � 	!� ��������� ��������� ��� ���� � �!������ ���
�����
 ���!
��� ����� 
����# 

Turing: $ �� 
� ����� ���� -�� ����� ���� ������� �!����� 
�
����
�!
 �����	�
�
.��)��
� ����! �� ��� ��� �
� �	������ ���������� ���
������� ��������� �����
kterých s� �!����� ����� /&�
�� ���  � 
����
 � ��������
� — �� �� � ��
� ��
�������� ������������ ������� �!������ 0��� ��� �����
 ���  � �� �� � ��
���
�������� �� ������� �������
���  � ������� ��
�  ���! ��)������� �!���
 ��	�
obsah. Aby ho stroj provedl, nemus� �� ��� �� �� ������� ���
������� 1� �������� ��
������ ��� ���������  � �� 
� � ��������� ����� 
�
����
��� 

Pravidla versus popisy, syntaxe versus sémantika 
Wittgenstein: 2��� ���������� �� ��	�� 0����� "���� �����������  � ��)����
�� ��


�� ��� �������� ��	� ������ ��� ������� �� ��������� �!����� � ������ �������
3�)����
�� �� ��������� ��
�  � �&�
��� ���������� 
��� 	!� ���������4 ��������

��� ��������� �����
�� ����� ���� ��� �������
�� � ��	�� ��'��������  � �� 
� �
vykonávat i stroj. 

Turing: Krásn� ��'���
�� 5��	!�� �� � �� ���� ���������� 
Wittgenstein: 5��������� �� ��������  � ��������� �������� �����
��# .������� �� ���
�

��������� ��
�  � ��
 nepopisuje, ��� ��������� �����	 ��� ��� �����!
� ���
�����
������
�  � ���������� ����� ����� ������ se chovají jako popisy operací, ale na 
������ �� ��	� 
� �� ������ � -�
�������
�� ����� ��� � ��
�&���� ��� ��
� ������ ��

� �
� ���� �� �� ���!��� jednoduchá pravidla. 

Turing: �� 	�
� ���� ��� ���  � "���� �������� ��)����
� ���� ����&��� ����� '���
�
(����� � ��	������ ����� �� �!����,� �����
 ������� ��� �� ������ — aby se 
��)����
�� ��� ���
�'������ ���� ���	�� �������� � �	� ���� �������� 
��� ����	�
������� (���������, ��� ������ 3 �� ������
�  � 1����)�� ����� �� ��� ��� �������� ����
����� �����!mi pravidly. 

Wittgenstein: 3 �����������&�  � �� ������ �
��� ������)��
� �� ���	� �������� ������
����! �� ��� ��
�  � ��
���� ������ �������� � ��� �� ��� ���� $����� ���� ��� 
� �



být chápání vybudováno na zvládnutí “syntaktických instrukcí”, kterými se ���� ���
������� ��� ������ 3���
���
�� �����������&�  � ���� ����� ��
�������� ����
�
������� ����� �� ���������!
� �	���	�� �!
� ������������ ����� ������ ���� �
��
������� ��
	��� �� ���
� ���� 	���	�� ��� ����� � �� ����� 
��� �������� 	��
jakékoli in����)��
� � �
�������� ����
������ ��'��
�
� � ��
 �	�� ���� ���
�������� ���� �� ������������ �	� �� ��
� 
��� ������ 

�� 
�
 ��� ��
����% ��� 
� �& 
����� � �	���	�� ��
 ���������# �� �� ���������
����� ��
 ������# 

Turing: 6�� �
 �� ��
 ���������  � ����� provádí dedukci, která je zcela mechanická. 
Wittgenstein: 3�� � ��� �� �� 7���� �
�����8 6������& ��� ������������ ��
� — logickou 

��'����
� � 
�������
� �� ��
	���� -� � ���������� ���� ��	� ��������
	���	�� �!
� ��
	���� ��� ��
��� ����������  � ���aký takový symbol vyplývá z 
������� .�
������  � p implikuje q ���
��� ������ ���! �� ���
�������� ����� 
���
obsahem p a q4 ����
�� ��
��  � q vyplývá z p� "�� ����� �� ������
�
 ������
������� �
����� �������� 9: ; 9< � ����� �� �	���� <::� ���� �� ��
��  � 	� ���
����� ��
� ��������� 6���� ����� 
��������� �� ����� � ����� �����
 ���������
�
�����! ��
����
�! �!���
� ����� ��� � ��������
��� ���� 

Turing: 0�	��� ��� �� 	���	�� �� ��������= 
Wittgenstein: .����
 ��� �������
���� �������� �� ��
� � ����� � otázkou jeho 

��
����
���� �	����� .���� ����� �
 ��
������ ��� ����� ���	��
� �� ��
������
���� �������
�!
� ������ �� ���	� ����&�� ������ ����� ���� �� ����
� ��������
��
������� >��������
 �� 
��&� �������� ���
��� ��� ���  � �����
 ����
problémem pochopit ����� ���� ��������� 

�����! �����	� ��� ��������� ���
�������� ������ 	� 
�� ����� ��
������ �� ��'������
pravidla jako popis ��
�� ����� �� 
� ������� � 
���� �������� 1�
 �� ��� ����
�

���
������ ����� �� ������ ����������� -���
����� ������� ������� �� �������
���
��
� � ����� ���!
� ��������� �� ��
�� 

Turing: .�� ���� 
� �
� ��)����
� 
����� ���� ������ ��
�� ����� 
��������� ��
��
	���� � ���	��
 �� ����&��!� 

Wittgenstein: 3 ����� � ��
 �� ����&��� � ������� ������ 
� � ����� ���� ��������
pochopi�� .���� � ��� ��
��� ��
 ���������� � 
���
������� ����� �� ��� 
�����
���� ��
�� 
� 	� �� ���� ��� �� ��� �!������ /��
� �� ���	� �������� �?$1$ 61@. A
IF INPUT=0”� "��	�
� ���������� �� ���� ������ �� �������� 	� � �������� ����� �:
3"1A/��@ .�@6$�/3BC -@BD35A6-�6� � 
���& ������  � � ���	�� ��������
��
������ ��� �����! 
�
�����
�� '��)���� 
���
����� 	�� � ��� ����������� 

Turing: 3�� �� '���
�� ��
� ���
� ������ ���������� ���������!
 ��������
 ���
������
matematiky, ne? 

Wittgenstein: Ne tak zhurta. Od��������� �� ���� 3�� �������� �� ����	
����. Pokud jsi 
�
����� ������� �������� ���E����� �� ���� ��������� ��� � ������� ��	�����
�� ���
�!���
 �� ����� �������� �� ����
�� "�� �� ��	���� ���&�� � 	����� ������
 ������

� � 	!� ���E������ ��������� �
��� ������� ��� � ���
 ���� ��� ������� �����
����� ������ �
 ������
� �������� � � �� ���� ��� 	����� ��� 
���� 

3��� 
��� ������ 
���
���
�� �������� ���E����� �� �����
� � 
���
������������ ������ ����! 	��� ���� �����
� ���� ��������� 5�
� � �� ��� ��
� nic o 

���
���
�� ����� � ���
��� ����� �� ��
	���� ����� �������� ���� �������
��
������� /!������ 
� � 	!� ������!� ��� �����
 �
����� ��������  � �� ������!�
����� � ������� ����! � ��
� ����� 	�� 
�
����
�! � �� 
���
���
�!� 

Pokud by si naopak pravidla ���� ��
������ �
������� �� ���	�� �	� �� ��
� �����
������ ��� �� �
����� ����
� �������! �	��� ��
������ 3�� 1����)�� ����� ������ �
��
�  � ��� �������� �������
� ���� �����  ���� ��)������� �
�������� ���
������)��
�� 1� 	� 
���� ����� 	!� � ��
 � ��	� ������)����� � � �����
 �����
�
���� ��������
 �������. 

Turing: ����� ���	
����
��� ���
��� ������ �������� ������� 

 ��
����� �����



��	
������� � �� 

 ����� ������������ �
���� ����� ��� �� �� ����� �� ���� �����

!���!�� �� ���!������ "!��	� �� ����� �
��� 

�� � ��	
���	�� ����������	�� 
Wittgenstein: # �
��
 �
�� � ���
! �
!
����� � ����
�!�� �� 
�!�
�� 
����� 
Turing: $ �� �� ��%�� ��
������ ������ �!�! ����� � �� �
� ��� 
������ ������� �!

"��
�
"�	�
! ���� �� ����� 

����� 
&���'������� !�
�
��!�� �� �
 �� �!���'
�� ���	� �(� )
��!����� *!�����+� ��

��� ����� — ��������	�
! � "��
�
"�	�
!� # ����� ����� !����� ��
����� �

��� ��

�������� ����� �"������� ������������	
 "!��	� � ������� ���� ���
!	� � ��	
���	��

����������	� ���	����� ���!������	
 "!��	�� # ��!
� ����� �� ����!�!� � ����!�� 


�
���� �
������ � ������ �� �������� ������� ��
������� ��

 ��'!�����	� ���� �� ���

�
������ �������
�
'�	�� �� ��������	��� 

, ���
 ��!
� ����� �!���' 
��
��� ��
! ��������! !��	�	
 �� ���
�� ����� �������� nová 
�������� � ��� �� �
!������ ����� ��
! ���� �	

��� ��%�� ����� ��	� 
��	���%�	


��
������ &���'������� ����
 ���� !���
���� ������� ����� �� ��'!������ ����� ��

��� �������� ,����� �
�!� �� �������� �
��������
 ������ ������ ������ �� ���

����� stroj bez kognitivních schopností. Zadruhé, pokud je podpravidlo zcela bez 
������! ������ ��� ���
��� � ������ ��
�� �����! �
	

���
 � ��� �
!�����
 �

��%��� ��
������ 

# ���
 ���	� ���� 
�������� ������� �� �����	
 �!���'
�� ���� ��	
��� � ��

 �
����%í 
����������	� "��
�
"�	��	
 ���
�� ����� � ���
 ���� !����� -
!����� �� ��� ��
!��

&���'��������� �

��� �� "��
�
"�	�
! ���� ���� 
����� 
����� ��

 ������� � ����!��

��� �
��

! �������� � ����	
 ��	
���	��

 ��
������� -��
��� �

��
	��� �������!

tét
 ����!�� �
��	
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