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[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

6
/(2x+3{4/§+ﬁ—sinx+ex)dx
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[Najdéte /(Zx + 3\4/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

e Integral ze souctu je soucet integralti.

o Integral nasobku funkce je ndsobek integralu.




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

6
/(2x+3{4/§+ﬁ—sinx+ex)dx

:2/xdx

Vytkneme konstantu pfed integral.




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx

Vytkneme konstantu a pfepiseme do mocninné funkce.




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx

Vytkneme konstantu a pfepiseme do mocninné funkce.




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx

Vytkneme konstantu —1. I




[Najdéte /(2x + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdxqt/exdx
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[Najdéte /(Zx + 3\4/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

2
=21
2




[Najdéte /(Zx + 3\4/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

X2 45/4
=2 43 _
2 e 5/4




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

6
/(2x+3{4/§+ﬁ—sinx+ex)dx

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

2 x5/4 x—2

—+3w +6X— — — (—cosx)

/sinxdx:—cosx+c |




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

x2 x5/4 x—2

- - _(_ X
+35/4+6 — (—cosx)+e*+c¢

/exdx:ex—i—c |




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

x2 £5/4 2
- - _(_ X
+35/4+6 — (—cosx)+e*+c¢

:xz

Upravime. l




[Najdéte /(Zx + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+ex)dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

x2 £5/4 2
- - _(_ X
+35/4+6 — (—cosx)+e*+c¢
= e
X2+ 5x

Upravime. l




[Najdéte /(2x + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

2 454 42 §
—+3w+6 — —(—cosx)+e +¢
12 54,1
= _3—
=x2+ = 5 2

Upravime. I
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[Najdéte /(2x + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

x2 x5/4 x—2

- - _(_ X
+35/4+6 — (—cosx)+e*+c¢

12 1
= x? +€x /4—3?+cosx

Upravime. I
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[Najdéte /(2x + 3{“/1% —sinx +¢e") dx.

/(2x+3{4/§+%—sinx+e")dx
x

:2/xdx+3/x%dx+6/x_3dx—/sinxdx+/exdx

x2 x5/4 x—2

- - _(_ X
+35/4+6 — (—cosx)+e*+c¢

12
=x>+ Zx /473—+cosx+ex+c
5 x2

Upravime. I
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[Najdéte / x—i;?) dx.
x

/xt?’dx
x
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[Najdéte / X3,

2
x+3 X 3
/ 2 dxz/;—i—;dx

Pro integrovani je vhodnéjsi soucet, proto zlomek rozdélime na dva. I
© 2




[Najdéte / X3,

x2
x+3 x 3
[ de= [ gt g

:/ldx+3/l2dx
X x

Kazdy scitanec integrujeme zvlast, konstanty vytkneme pfed integral. I
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[Najdéte / x+3
X

3
/x+ / +
:/—dx+3/—2dx
X 5

=In|x|+

/ldx:1n|x|+c
x




[Najdéte & =S dr.
X

/X+3 / +
_/ dx+3/—dx

=In|x|+3- —1+c




[Najdéte & =S dr.
X

x+3 X 3
/ x2 dx:/—2+—2dx
—/ dx+3/—dx

=In|x|+3- —l+c

3
:ln‘x‘*;+c

Nakonec vyraz upravime. I
© 2




i 1 ‘
[Na}dete/mdx]

1
I:/mdx
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i 1 |
[Na}dete/mdx]

1
I:/(x+6)3dx

= /(x+6)73dx

Jedna se o0 mocninnou funkci.




i 1 |
[Na]dete/mdx]

1
I:/mdx
:/(x—|—6)73dx
(x +6)2

o /f(ax+b) dx = %F(aer b), kde F je integral z f.

=2

e V nasem ptipadéje f(x) = x>, F(x) = x__z aa=1.

wmmm@




Upravime.




Najdéte nasledujici integraly.

1
d =
/2x+5 x
1

/mdx:

/e*xdx =
/e3xdx =
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Najdéte nasledujici integraly.

1 1

/(2—17x)5dx:

/e*xdx =

o /ldx:1n|x|
x

1
o /f(ax +b)dx = EF(ax +b), v nasem ptipadé a = 2.




Najdéte nasledujici integraly.

1 1

/(2—17x)5dx:/(2_1.x>5dx

/e*xdx =
/e3xdx =

Pfepiseme na mocninnou funkci.




Najdéte nasledujici integraly.

1 1

/jSxﬁdx:/(Z—l-x)5dx

-0 1
—4 —1




Najdéte nasledujici integraly.

1 1

/(Zjixﬁdx:/(Z—l-x)F’dx
@-x" 1
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Najdéte nasledujici integraly.

1 1

/jSxﬁdx:/(Z—l-x)5dx




[ Najdéte nasledujici integraly.

1 1

° /exdx:ex

_1
/f ax+b)d = F(ax +b), v nasem piipadéa = 3.

BRI

/e*xdx = ¢ *+C

/e3xdx = %63" +C
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[de&e/}gxdx

/}gxdx
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[Najdéte /tgxdx.

/tgxdx = / "L dx
cos x

V pripadé, Ze je v integralu funkce tangens vzdy jej rozepisujeme
pomoci sinus a cosinus.
© 2




[Najdéte /tgxdx.

sin x
/ dx
CcoSs X

—sin x
= —/ dx
CoS X

/tgxdx

e Plati (cos x)’ = — sin x. Citatel se tedy li$i od derivace jmenovatele
jenom konstantim nasobkem.

e Vynasobime a vydélime integral timto ndsobkem.




[Najdéte /tgxdx.

sin x
/tgxdx :/ dx
COS X
—sinx
= —/ dx
COS X

/
:,/mdx
COs X

Formalné pouZijeme vztah (cos x)’ = — sin x, abychom vidéli vzorec

fix)
/f(x) dx = In|f(x)| +c.




[Najdéte /tgxdx.

/tgxdx:/smxdx
cos x

—sinx
= —/ dx
CoS X

/
:*/mdx
COs X

= —In|cosx|+c

frx) .
/f(x) dx = In | f(x)| + ¢




1w 4x
[Na]dete / P dx.]

4x
/x2—5dx
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1w 4x
[Na]dete / 75 dx.

4x "~ 2x
—x275dx:2/—x275dx

~—— S’

V pripadé jednoduché ryze lomené racionélni funkce je vhodné pouZit

vzorec / J;/((;C)) dx = In|f(x)| + c. Funkce f(x) = x*> — 5, proto v

Litateli potfebujeme f'(x) = 2x. Vytkneme pied integral 2.




1w 4x
[Na]dete / P dx.

4x 2x
/x2—5dx:2/x2—5dx

=2In|x?> —5| +¢
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x+2
jdet ——— dx.
[Na] ee/x2+4x+5dx]

/de
x2+4x+5
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. x+2
[Na]dete/x2+4x+5dx.]

/ x 42 / 2x +4
x2+4x—|—5 — 7 x2+4x+5

e Plati (x? + 4x +5)" = 2x + 4. Citatel se tedy 1isi od derivace jme-
novatele jenom konstantim nasobkem.

e Vynasobime a vydélime integral timto ndsobkem.




s x+2
[Na]dete/mdx]

x+2 2x 44
/x2+4x+5 2/x2+4x+5
x% + 4x + 5)’
2/ x2+4x +5

f')

PfepiSeme do tvaru / d
P ()




x+2
jdet ——— dx.
[Na] ee/x2+4x+5dx]

x+2 2x 44
/x2+4x+5 2/x2+4x+5
x% + 4x +5)’
2/ x2 +4x +5

= Eln(x +4x+5)+c

frx) .
/f(x) dx = In | f(x)| + ¢




i 1 k
[Na]dete/mdx]

1
—d
/x2+2x+3 X
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i 1 k
[Na}dete/mdx]

1
- 4
/x2+2x+3 X

Tentokrat predchozi postup nelze pouzit. V ¢itateli je konstanta.

e 1 x
Pouzijeme proto vzorec / 21 A2 dx =2 arctg —




- 1 k
[Na]dete/mdx]

/ L dx—l/ L dx
x24+2x+3 ~ 2) (x+1)2+2

Jmenovatel ptepiSeme do tvaru (x -+ néco)? + zbyla konstanta. Tomuto )}
triku fikdme dopInéni na ¢tverec:

a 2 a2

2

b= ) ——+b
x° +ax + <x+2> 4+




i 1 k
[Na]dete/mdx]

/x2+2x+3 2/ x+1
1

= Earctgw +c

-
Nyni pouZijeme vzorec /f(ax +b)dx = %F(ax +b) + c pro

/f(x+1)dx:F(x+1)+c: %arctgx—j;Jrc
WM




[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex +e7*)2dx

/ sin x cos x dx

/ sin? x dx
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[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex +e¥)2dx = /(ezx +2+e ) dx

/sinxcos x dx

/ sin? x dx

Upravime podle vzorce (a + b)?:

(ex +€7x)2 _ er +2€xefx +€72x _ er +2+672x

N\



[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex +e )2 dx = /(ezx +2+e ) dx

1 1 ’
=X 4 2x——e X 4+ C

2 2
/ sin x cos x dx
L A
/ﬂltegrujeme podle vzorct )

/exdx:ex,
/1dx:x,
/f(ax+b) dx = %F(ax+b) ,kde/f(x) dx = F(x).




[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex +e )2 dx = /(ezx +2+e ) dx
_ 1 2x 1 —2x
= 3¢ + 2x 5€ +C
1 .
/Sinxcosxdx = E/sin(Zx) dx

/ sin? x dx

PouZijeme vzorec
sin(2x) = 2sin x cos x




[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex +e %) dx = /(ezx +2+e ) dx

1 1
S Eezx +2x—§€_2x aF C

. 1 . 11
/smxcosxdx =5 /sm(Zx) dx = 535" (— cos2x

/ sin? x dx

)+C

fntegrujeme podle vzorct

/sinxdx = —cosx




[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex_i_efx)de:/(82x+2_’_672x)dx

1 1
= Eezx —|—2x—§e_2x +C

/sinxcosxdx = %/sin(zx) dx = % : % - (—cos2x)+C

/sinzxdx = %/(1 — cos(2x)) dx

Vzorec
1-— 2
sin?x — #




[ Najdéte nasledujici integraly.

/(ex +e )2 dx = /(ezx +2+e ) dx

1 1
= Eezx —|—2x—§e_2x +C

/sinxcosxdx = %/sin(Zx) dx = % : % -(—cos2x)+C

1 1 1
g = = — = — = =3
/sm xdx = > /(1 cos(Zx)) dx 5 [x 5 sin(2x)| +C

/cosxdx =sinx

[ flax+b) = %F(ax +b)




KONEC
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