
Cvičeńı 1.

Základńı pojmy: Č́ıselné obory, množiny, logika, teorie č́ısel

Pojmy: Přirozená č́ısla, celá č́ısla, racionálńı č́ısla, iracionálńı č́ısla (algebraická
a transcendentńı), reálná č́ısla. Operace s č́ısly, asociativńı zákon, komutativńı
zákon, distributivńı zákony, neutrálńı prvek, inverzńı prvek, opačný prvek.

Největš́ı společný dělitel, nejmenš́ı společný násobek, dělitelnost v oboru celých
č́ısel, rozklad na prvoč́ısla.

Množina, pr̊unik, sjednoceńı, rozd́ıl množin, doplněk, intervaly.

Výrok, negace, konjunkce, disjunkce, implikace, ekvivalence, tautologie, kon-
tradikce, obecný a existenčńı kvantifikátor. Logické vyplýváńı, opačné a ekvi-
valentńı výroky.

1. Převeďte na zlomek: 0,81, 1,6, 3,123.

2. Dokažte indukćı:

1 + 2 + 3 + 4 + . . . n =
n(1 + n)

2

3. Dokažte sporem, že
√

2 neńı racionálńı č́ıslo.

4. Napǐste pravdivostńı tabulky následuj́ıćıch výrok̊u.

a) (p⇔ (q ∧ p))⇒ (∼ p⇒ q)

b) (p⇒ q)⇒ (∼ q ⇒∼ p)

c) (p ∧ (q ⇒ r)) ∧ (r∧ ∼ p)

d) ∼ (p∨ ∼ q)

e) (p∨ ∼ q)⇔ r

f) (p ∨ q) ∧ (p ∨ r)

g) ∼ (p ∨ (q∧ ∼ p))

5. Uveďte př́ıklad pěti tautologíı a pěti kontradikćı.

6. Rozhodněte, zda následuj́ıćı výroky jsou tautologie.

a) (p⇒ q)⇒ (q ⇒ p)



b) (p⇒ q)⇒ (∼ p⇒∼ q)

c) (p⇒ q)⇒ (∼ q ⇒∼ p)

d) (p⇔ q)⇒ (∼ p⇒∼ q)

e) ∼ (p⇒∼ p)

f) ∼ (p⇔∼ p)

g) ∼ (p ∧ q)⇒ (∼ p∧ ∼ q)

h) ∼ (p ∨ q)⇒ (∼ p∨ ∼ q)

7. Určete opačný výrok k daným výrok̊um.

a) ∀x ∈M : P (x)

b) ∃x ∈M : P (x)

c) ∀x ∈ R∃y ∈ N : [(y ≤ x) ∧ (y + 1 > x)]

d) (∼ p ∧ q)⇒ r

e) (p∨ ∼ q)⇒ r

f) ∼ p⇒ (q∨ ∼ r)


