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Obsah rovinné plochy omezené spojitou nezdpornou funkci
y = f(x), osou x a pfimkami x =a a x = b:

Y y = f(x)
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Urlete obsah Gtvaru omezeného kfivkou y = —, osou x a pfimkami x =1 a
X
x = 5.
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Nakreslime graf hyperboly.




Vyjadfime obsah plochy pod hyperbolou jako urcity integral.
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Vyjad¥ime obsah plochy pod hyperbolou jako uréity integrdl, f(x) = = I




Najdeme primitivni funkci.




0 1 5 x
51 5

S:/ —dx:[lnx] =In5—-1In1l
1 x 1

Vypocitame urcity integral pomoci Newton-Leibnitzovy formule. Dosadime tedy |
meze. I
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Dopocitame.
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Urcete obsah Gtvaru omezeného kfivkou iy = cos x, osou x a pfimkami x = >
ax=rr.
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Y =cCosx, x € <§,7r), S :?]

Nakreslime graf funkce kosinus.



Y =cCosx, x € <§,7r), S :?]
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Napiseme urcity integral.



y=cosx, x € <§,7r), S :?]

f(x) = cosx




Y =cCosx, x € <g,7r), S :?]

T
S:‘/H cos x dx

T
Graf na intervalu (=, 7r) leZi pod osou x, obsah plochy tedy bude absolutni

hodnota urcitého integralu.



Y =cCosx, x € <§,7r), S :?]
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Najdeme primitivni funkci.



Y =cCosx, x € <§,7r), S :?]
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Vypocitame urcity integral pomoci Newton-Leibnitzovy formule. Dosadime tedy |
meze. I



y =COosX, x € <§,7T>v 5 :?]
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/ cos x dx

Dopocitdme.



Uréete obsah Gtvaru omezeného kiivkou y = x* + 2x% — 3x a osou x.
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y:x3+2x2—3x,5:?
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Priseciky s osou x jsou —3,0,1:

(Nakreslime graf funkce y = x° +2x% —3x = x(x® + 2x — 3) = x(x +3)(x — 1).\

y(—4) = —4-(—1)-(=5) <0, na intervalu (—oco, —3) je funkce zaporna.
y(=1) = —=1-2-(=2) > 0, na intervalu (—3,0) je funkce zdporna.

(0. 5) 0.5-3.5-(—0.5) < 0, na intervalu (0,1) je funkce zdporna.

y(2) = -1 > 0, na intervalu (1,00) je funkce zdporna.
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y:x3+2x2—3x,5:?
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Vyjadrime obsah plochy jako uréity integral. Musime ovSem rozdélit oblast na 2
&asti — nad osou x, x € (—3,0), f(x) = x> +2x* — 3x.




y:x3+2x2—3x,5:?
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a pod osou x. Obsah je pak absolutni hodnotou uréitého integralu na intervalu
(0,1), f(x) = x> +2x* — 3x.




y:x3+2x2—3x,5:?
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Najdeme primitivni funkci.




y:x3+2x2—3x,5:?
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Vypocitame urcity integral pomoci Newton-Leibnitzovy formule. Dosadime tedy |
meze. I




y:x3+2x2—3x,5:?
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Dopocitame prevedenim na spole¢ného jmenovatele. I
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