
Def. 2 Přirozené číslo p>1 nazýváme prvočíslem, právě když má právě dva přirozené dělitele.
Přirozené číslo a>l, které neni' prvočíslem (q.. má více než dva  pňrozené dětitele), nazýváme
složeným čí§lem.

0 tom, zda dané číslo je prvočíslo nebo §ložené číslo, můžeme rozhodnout pomocí tzv,
Eratosthenova síta\\nebo podle věty 3 .

Věta 3. Jestliže přirozené číslo  4   není děfitelné Žádným prvočíslcm menším nebo rovným

já ,  pak  a jeprvočís]o.
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není dělitelné žádným z těchto prvočísel, proto je prvočÉlem.     .

Věta 4. Každé složeDé číslo  a  lze vy].ádfit práÝějgdním způsobcm ve tvaru součinu
konečného počtu prvočísel

a=p;4.píeí......PRe*

kdepi, p2 ,....., pk   jsou prvočísla,        ei, e2 ,..., ek  jsou nenulovápřirozenáčísla.
Tento zápis se nazývá prvočísclný rozklad přirozeného čísla a  a  pL, p2 ,....., pk jsou tzv.
prvočinitele rozkladu.

Př.      600=23.31.52

Def. 3  Společný dělitel přirozených čísel a. b je každé přirozené číslo d, pm které plati  d   a
adb_

Def. 4  Největší společziý dělite] pňrozených čísel a, b je tcm ze společných dělitelů, ktý je
dělitelný iĚemi společnými děliteli. 02načujeme   D(a,b).

Po2n. V množině pfirozených čísel lze též říci, že největší společný dělitel je největší
(maximální) číslo ze společných dělitelů.

Def. 5  Přirozená čísla a, b se nazývají ncsoudělná, právě když je jqjid největší společný
dělitelrovenl.        D(a,b)= 1

D€f. 6  Přirozená čísla a, b se nazývají soudělná, právě kdyžje jqjich nQjvětší společný dělitel
většínež  l.     D(a,b)>1.

Def. 7   Společný násobek přirozených čísel a, b je každé přirozmé číslo m, ktcré je dě]itelné
občmačíslya,t),tj.   a   m  a   b   m.

I}ef. 8  Nejmenší společný násobek přirozených čísel a, b  je ten ze společných násobků,
který je dělitelem všed společných násoblri čísel a, b.   Označujeme  n(a,b).
Pozn. V množině přirozmých čísel lze těž řl.ci, že n(a,b) je ng.menší číslo z kladných
společných násoblů čísel a,b.

Pozm. Definice 3 - 8 lze rozšffit  na H)ovolný koncčný počet přirozených čísel  ai ,..., az].

UrčováDí  D(a,b) a  n(a,b)

1)   pomocí Euklidova algoritmu
2)   z rozkladů čísel na součin prvočiritelů

ad 1)  Euklidův algoritmus vychází z věty 7.1 (uč. na str.189).
Podle této věq/ plati:  Jestliže přirozené číslo a  dává pfi dělení nenulovým přírozeným číslem
b zb]Aek z,  .tj.  a = b.q + z  a   z < b, pak největší společný dělitel čísel  a, b je Íoven

:#j:eŤEoe,:áL:d#t#š;:]b,bL:,ůěe:t3bd,=,Pg:É:L.baz].„umenšínež&s]agb.
Př.  Zjistěte  D(268, 80)

268 :   80=3                 neboú
28
80 : 28 = 2
24
28 : 24 - 1

4
24 :  4  -  6

30            3'           32

268 = 80 . 3 + 28

80 = 28 . 2 + 24

28 - 24.  1 +  4

24 - 6 . 4
0

NQjvětší spolcčný dělitel  číse] 268` a 80 je  číslo 4, Ů. poslední i]enulový zbytek  pň posti+pném děleni

Nejmenší si)ol€čný násobek číscl a, b pak lze vypoěítat podle věty 8.2 v učebnici na str. 191.
Věta4:  Pro každádvěpřirozenáčíslaa, b platí :     n(a,b). D(a,b) =a. b

ad 2)  Urěení největšího společného děnte]e a nejmenšího společného násob]ni z rozkladu
daných čísel  na součin pivočiniteLů.

Největší společný dělitel daných pfirozmých čísel je součinem všech prvočinitelů,    .
kteří se současně vyskytiij.Í v prvočíselných rožkladech všech daných čísel, a to s ndmenším
s vyskytLijících se exponeiitů.

Nejmenší společný násobek daných čísel je součinm všech různých prvočinitelů,
kteří se vyskytují v rozkladech daných čísel, a to v nQjvětší mocnině.

Př.?%risti=®22#°8'9g)o=2n{[3°28.'59°)'

:((LLo°88,'g9o°))==Žz..323=5±854o

S:::g:pJoe:#:š-e#,?šg.O:.::ýp*d#iotiáůstdhayp::LpžrfinzéáoéiĚE;|->|,pakpočet
všech přirozených dělitelů čísla a (o2n,   9 (a) )  je určem takto:

Ů (a) = (ei + 1).(e2 + 1) ..... (ek + 1)

Všechny pfirozené dělitele čísla a učíme jako všechny možné součiny prvočinitelů, příčemž
každý prvočiniteL probqá všeclqny mocniny od 0. po t`L ve které se vyskyti]jí v i.ozkladu
Př:
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9o -  2 . 3Z. 5

9 (90) = (1+1) . (2+1) . (2+1) = 12


