DELITELNOST CELYCH CISEL

Def. 1 Rikéme, Ze celé ¢islo b déli celé &islo a (nebo b je délitelem a nebo a je délitelné b
nebo a je nasobkem b), pravé kdyZ existuje celé &islo x, pro které plati a=b.x.
Symbolicky: bla < (Ix € C)(a=b.x)

Jestlize k éislﬂﬁn a,beC neexistuje x € C takové, Ze a=b. x, fikdme, Ze b nedélia. bta

Plati-li, Zea=b. x, pak ¢isla b a x jsou délitelé &isla a a nazyvaji se sdruZeni délitelé
Cisla a.

Pozn.

1. Kazdécelécislo a # 0,1, -1 md alespoii 4 celo¢iselné délitele, a to &isla 1, a, -1, -a.

Tyto délitele nazyvame samoziejmymi déliteli &isla a. (Ostatni délitele, pokud existuji,

nazyvame nesamoziejmymi.)

Cisla 1 a—1 maji pravé dva délitele v mnozing C;ato 1, -1.

3. Cislo 0 mé nekoneéné mnoho dé&liteld, a to kazdé celé &slo.

4. Cislo 0 neni délitelem Zadného nenulového &isla a, protoZe neexistuje zadné celé &islo x
tak, aby platilo 0.x=a.

5. Cislo 0 je délitelem sebe sama (0]0), nebot pro libovolné celé &islo x plati 0.x=0.
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Cvigeni:
1. Dopliite:
Cislo 10 mé 12 d&liteld, jsou to &isla:
Dvojice sdruZenych déliteli &isla 10:
Samozrejmi délitelé &isla 10:
Prirozeni délitelé cisla 10 (to jsou dglitele &isla 10 patfici do mnoZiny piirozenych &isel):

2. Zjistéte, jaké vlastnosti ma binarni relace ,,délitelnost celych ¢isel", a tvrzenf dokazte.

Véta 1.
Pro libovolna celé éisla a, b, ¢ plati
a) (bla A blc) = (blatc A bla-c)

b) bla = (-b)a
¢) bla = bj(-a)
Diikaz:

~ Pozn. Na zakladé ¢asti b) a ¢) uvedené véty miiZzeme déle pracovat jen v mnoZiné pfirozenych
&isel. (Ureime-li piirozené délitele pfirozeného &isla a, umime snadno uréit viechny délitele
¢islaa i disla -a.).

Znaky délitelnosti

jsou véty, které umozriuji rozhodnout o délitelnosti &isla jinym cislem bez provedeni déleni,

jen ze zapisu &isla

Ve viech dalsich Givahédch mame na mysli pfirozena &isla zapsand v desitkové soustavé.

1. Pfirozené ¢islo a je délitelné dvéma (péti, deseti) prave tehdy, kdyZ je dvéma (péti, deseti)
délitelné ¢islo, zapsané jeho cifrou nultého fadu.

2. Ptirozené ¢islo a je délitelné Ctyfmi, prave kdy? je ctyfmi délitelné &islo zapsané jeho
poslednim dvojéislim. "

3. Pfirozené ¢islo a je délitelné osmi, pravé kdyZ je osmi délitelné ¢islo zapsané jeho
poslednim trojéislim.

4. Ptirozené &islo a je d€litelné tfemi (deviti), pravé kdyZ je ttemi (deviti) délitelny jeho
ciferny soudet. (Ciferny soucet je soucet viech &isel zapsanych jednotlivymi &islicemi
v zapisu ¢isla a) 3

5. Pfirozené &islo a je délitelné jedendcti, pravé kdy? je jedenacti délitelny soudet ¢isel
zapsanych jednotlivymi ciframi sudého fadu zmen3eny o soudet &isel zapsanych
jednotlivymi ciframi lichého fadu v zapisu &isla a.

Tyto znaky délitelnosti plynou z obecnéjsich vét:

L Délime-li- pfirozené &islo a dvéma (péti, deseti) dostaneme stejny zbytek, jako kdyz
délime dvéma (péti, deseti) &islo zapsané cifrou nultého fédu v zapisu &sla a.

1. Délime-li pfirozené ¢islo a (aspoii trojciferné) &tyfmi, dostaneme stejny zbytek, jako
kdyZz délime ¢tyfmi ¢éfslo zapsané jeho poslednim dvojéislim.

III.  Délime-li pfirozené Gislo a (aspoi &tyfciferné) osmi, dostaneme stejny zbytek, jako
kdy? délime osmi &islo zapsané jeho poslednim dvoj&islim.

IV.  Délime-li pfirozené &islo a tfemi (deviti), dostaneme stejny zbytek, jako kdyz délime
tfemi (deviti) jeho ciferny soudet.

V. Délime-li prirozené ¢islo a jedenacti, dostaneme stejny zbytek, jako kdyZ délime
jedenécti soucet ¢isel zapsanych ciframi sudého fadu zmenSeny o soucet &isel
zapsanych ciframi lichych fada.

Diikazy vét 1. — V. provedeme s vyuZitim nésledujici véty.

Véta 2. .

Je-li celé ¢islo a souétem dvou celych ¢isel, z nichZ jedno je nasobkem celého &isla b, pak
druhé dava pfi déleni ¢islem b stejny zbytek jako ¢islo a.

(Diikaz viz ucebnice s. 185)




