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Kapitola 1.5 Vysetiovani priibéhu funkce, priklad 266
Vysetrete pribéh funkce
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() = -

fe) = x?—-1

Reseni (upraveno L. Mdsilkem)

1. Defini¢ni obor

x2#1=>D(f)=R-{-1,1} Body —1, 1jsou body nespojitosti...

2. Suda, licha funkce

f(—x) = S N S —f(x) Funkce f(x) je lichd
(—x)%2-1 x2-1 J )

3. Charakteristika bodii nespojitosti

Jim ) = = i, ) =0

S0 = e S0 =ee

4.ReSeni f(x) = 0 ... intervaly, kdy je funkce nad (pod) osou x

fe) = 2=
— + - +
I 1 :

-1 0 1

=0eox=0 Bod x = 0 je nulovym bodem funkce f (x).

5.Reseni f'(x) = 0 ... intervaly monotonie, lokalni extrémy

) = x3 '_3x2~(x2—1)—x3-2x_3x4—3x2—2x4_ x* — 3x? _xz(x2—3)_0

[ = x?—-1 (x2—1)2 - (x2 —1)? S (x2-1)2 (x2-1)2
D(f)=R-{-1,1}

Body x; = 0,x, = —V3,x3 = 3 jsou nulové. Body nespojitosti neni nutné uvazovat, protoze neovliviuji

znaménko f'(x).
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Lokalni maximum: —V/3 f(—V3) = ;%‘f = _%E
Lokalni minimum: V3 f(\/?_,) = Z’T‘/i = %g



6. Reseni f''(x) = 0 ... intervaly konvexnosti a konkavnosti, inflexni body

woo Xt —3x? '_(4x3—6x)'(x2—1)2—(x4'—3x2)-2-(x2—1)-2x
= = 2~ D

C2x-(2x*=3) - (x* = 1) —4x- (x* —3x%)  2x-[2x* —3x%® —2x% + 3 — 2x* + 6x7]

(x2—1)3 (x2—1)3
_2x-(x*+3)
ENCEE
D(f")=R—-{-1,1}
Bod x = 0 je nulovy.
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Inflexni bod: 0 f(0)=0,f(0)=0

7. Asymptoty

Bez smérnice:x = —1,x =1 Prubéh grafu funkce v okoli asymptot je popsdn v bodu 4

Se smérnici:y = kx + g

k= i f(x)_l. x® o x® —1

T ot x _xlrizloox-(xz—l)_xiripoox?’—x_

_ o) = i x3 _ x3—x-(x2—1)_1. X _,
q_xirizloo(f(x) x)_x—1>ripoo -1 )7 ke x?—1 T xodeox? —1

Asymptota se smérnici:y = x



8. Shrnuti
D(f) = R — {—1, 1}, licha funkce

Znaménka funkce f(x)

Asymptoty bez smérnice:

x=-1 lim f(x) =—o0 lim_ f(x) =
x—->—1" x->—11
x=1  limfe)=-o  limf) =

Znaménka funkce f'(x)

Lokalni maximum: [_\/§, - %g]’ lokalni minimum: [\/5, %E]

Znaménka funkce f" (x)
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+ C

-1 0 1
Inflexni bod: [0, 0], f'(0) = 0

Asymptota se smérnici: y = x
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