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1 Pojem derivace

Je-li funkce f definovana v okoli bodu x, a existuje-li limita
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Potom tuto limitu oznacujeme f(x,) a nazyvame ji derivaci
funkce f v bodé x,,.

Derivace funkce fv bodé x, je tedy Cislo:
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Pozn.: PrioznaCenix=x, +hax—x, = h:
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2 Geometricky vyznam derivace funkce

Pro smérnici tecny k; ke grafu funkce f
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Rovnici te€ny pak muzeme psat ve tvaru:

v bodé T [x,y,] plati: |k, = f"(x,)

/Platl’ totiz: smernice seCny ST je \
Ay
ke =tgx = Ar

Pokud se bude bod S pfiblizovat k
bodu T, bude se poloha se¢ny ,blizit*
poloze teCny v bode T [x,, y,].

Pro smeérnici tecny tedy dostaneme:
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3 Derivace zakladnich funkci

L Vzorce pro derivaci Podminky platnosti vzorce
FRnkEE IF 3 = F ) funkce f (xe D))
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4 Vzorce pro derivaci souctu, rozdilu,
soucinu a podilu funkci

Jestlize funkce f: u = f(x), g: v = g(x) maji derivaci v kazdém bodé x
e M, pak pro derivaci souctu, rozdilu, souCinu a podilu téchto
funkci plati pro vSechna x € M (u podilu g (x) # 0) nasledujici
vzorce:

a) (ut+ v)y =u + v,
b) (n— v) = u' - v,
¢) (uv) = u'v+ uv',
d) (cu) = cu', c € R,

u\' uwu'v—uv
e) (?) = , v+0.
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5 Aplikace: vysetrovani prubéhu funkce

5. 1 Monotonnost funkce

Necht funkce f je spojitad na intervalu <a,b> a ma v kazdém bodé
X € (a; b) derivaci f'(x,). Pak plati:

* Je-lif'(x,) >0 pro kazdé x € (a;b)=» f je rostouci na <a,b>.
* Je-lif'(x,) <0 pro kazdé x € (a;b)=» f je klesajici na <a,b>.




5 Aplikace: vysetrovani prubéhu funkce

5. 2 Extrémy funkce

Ma-li funkce f v bodé x, derivaci a je-li f'(x,) =0, pak x, nazyvame
stacionarnim bodem. V tomto bodé x, muze, ale nemusi myt
funkce lokalni extrém — jedna se o bod ,, podezrely “ z extrému.

Necht f'(x,) = 0 a necht existuje v bodé x_ druha derivace. Pak:

* Je-lif'(x,) <O =% ma funkce f v bodé x_ostré lokalni maximum.
* Je-lif(x,) >0 =% ma funkce f v bodé x_ ostré lokalni minimum.
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