Thaletova kruznice

Thaletova véta: MnoZina M vrcholl vSech pravych uhli v roving, jejichZz ramena prochazeji

dvéma danymi rlznymi body A, B, je kruznice s primérem AB s vyjimkou bodu A,B.

Dukaz :

Obr. 1

a) Dokazeme, Ze plati : Jestlize bod X patfi mnozZiné M, pak je uhel AXB pravy.

b)

Zvolme kruznici k se stfedem S, jeji priimér AB a bod X kruznice k, X # A, X # B (viz obr.1).
Trojuhelnik ASX je rovnoramenny, velikosti jeho vnitfnich GhlG pti zakladné jsou shodné.
Velikost kazdého z nich oznaéme a. Trojuhelnik BSX je rovnéZ rovnoramenny a velikost
jeho uhlu pti zdkladné oznacme B. Vyjadfime-li soucet velikosti vSech vnitfnich ahld

v trojuhelniku AXB, dostavame vztah:

o+ (a+P)+p=180°

Upravou dostdvame

2a +2B = 180°% tj. o+ B =90° co? je velikost konvexniho thlu AXB, a tedy konvexni
Uhel AXB je pravy — coz jsme méli dokazat.

Dokazeme, ze plati: JestliZe je uhel AXB pravy, pak bod X patii mnozZiné M, tj. leZi na
kruZnici k s priimérem AB, XzA, X#B. Pouzijeme nepfimy dlkaz, tj. dokdzeme vétu



obménénou: Nelezi-li bod X na kruZnici k s primérem AB, pak konvexni tuhel AXB neni

pravy.

o Necht bod X patii vnitini oblasti kruZnice k. Jestlize bod X lezi mezi body A,B, pak uhel
AXB je pfimy Uhel a nikoliv pravy (obr.2). Nelezi-li bod X mezi body A,B, sestrojme bod
Y, ktery je prlisecikem kruznice k s pfimkou AX (obr.3). Konvexni thel AXB je vnéjsi
Uhel trojuhelniku XYB a je tedy vétsi nez konvexni Uhel XYB, tj. nez konvexni uhel
AYB. Konvexni Uhel AYB je vSak vzhledem k ¢asti a) dikazu pravy. Konvexni Uhel AXB

je tedy vétsi nez pravy uhel.

Obr.2

Obr.3

e Necht bod X patri vnéjsi oblasti kruZnice k. Jestlize bod X leZi na pfimce AB, pak Uhel
AXB ziejmé neni pravy (obr.4). Nelezi-li bod X na ptfimce AB, sestrojme bod Y, ktery je
prusecikem kruznice k s pfimkou AX (obr.5). Konvexni Uhel AYB je vzhledem k casti a)
dlikazu pravy . Tento uhel je vnéjsim uhlem trojuhelniku XYB a konvexni thel YXB,



tj. konvexni Uhel AXB, je tedy mensi neZ pravy uhel AYB.

Obr.4

Obr.5

Z vyse uvedeného plyne, Ze plati: NelezZi-li bod X na kruZnici k s priimérem AB, pak konvexni
uhel AXB neni pravy. Plati tedy : JestliZe je uhel AXB pravy, pak bod X patifi mnoZiné M, tj.
leZi na kruZnici k s primérem AB, XzA, X#B — coz jsme méli dokazat.

Zavér: Mnozinou M vrchol( vSech pravych uhli v roving, jejichz ramena prochazeji dvéma
danymi rGznymi body A, B, je kruZnice s primérem AB s vyjimkou bodu A,B. Tuto mnoZinu
nazyvame Thaletovou kruZnici.



