Axiomaticka vystavba geometrie

Axiom - zakladni tvrzeni, véta, ktera se pfijima bez dikazu a povaZuje se za
pravdivou.

Axiomatizace — zptisob vystavby védecké teorie.

Soustava axiomu eukleidovské geometrie (David Hilbert (1862 — 1943))

¢ 5.skupin:
e axiomy incidence
e axiomy usporadani
e axiomy shodnosti
e axiomy spojitosti
e axiom rovnobéznosti

Axiomatické pojmy — pojmy, jejichZz pojmenovani, vlastnosti a vztahy jsou

uvedeny v axiomech. Jsou zavedeny pouze uzitim axiomu, nedefinujeme je
obvyklym zplUsobem.

Axiomatické pojmy jsou dvojiho druhu
Zakladni - axiomatické objekty (bod, pfimka, rovina)

Zakladni — axiomatické vztahy

incidence

e usporadani

e shodnosti

e spojitosti

e rovnobéznosti

PoZadavky na soustavu axiomu : bezespornost, nezavislost, uplnost




AXIOMY INCIDENCE

Axiomy incidence zavadéji vzajemné vztahy bodu, pfimek a rovin, které

obvykle vyjadfujeme slovy , bod leZi na pfimce (v roviné), pfimka (rovina)

prochazi bodem apod.
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Dvéma navzdajem riznymi body prochazi jedina primka.

Na kazdé pfimce lezi alespon dva rtizné body.

Existuje alespon jedna trojice bodu, které nelezi na téze primce.
Tremi body, které nelezi v téze primce, prochazi jedina rovina.
V kazdé roviné lezi alespon jeden bod.

Jestlize dva rtizné body primky leZi v roviné, pak v této roviné lezi
vSechny body této primky.

Maji-li dvé riizné roviny spolecny bod, pak maji spolecny jesté alespon
jeden dalsi bod.

Existuje aspon jedna Ctverice bod(, které neleZi v Zadné roviné.

rd 4

AXIOMY USPORADANI

Usporadani t¥i bodl na pfimce se zaklada na vztahu ,bod lezi mezi jinymi

dvéma®“. Vlastnosti tohoto vztahu vyjadruji axiomy incidence.

U1:

Lezi-li bod B mezi body A, C, jsou A, B, C tfi rGzné body pfimky a plati
téz, ze bod B lezi mezi body C, A.



U, : Jsou-li A, B dva rtizné body, pak na pfimce prochazejici body A, B
existuje aspon jeden bod C takovy, zZe bod B lezi mezi body A, C.

Us : Ze tfi riznych bodu pFimky leZi nejvyse jeden mezi zbyvajicimi dvéma.

U, : (Paschuv axiom) Jsou-li A, B, C tfi body, které nelezi v pfimce, p pfimka
roviny urcené body A, B, C, ktera neprochazi zadnym z bodG A, B, C a
obsahuje jisty bod D lezici mezi body A, B, potom primka p obsahuje
bud'jisty bod E leZici mezi body B, C, nebo jisty bod F leZici mezi body
A,C.



