PLINO13, podzim 2010

Zaddni: Studenti A a B jsou v relaci R, pokud A sedi ve stejné radé jako
B nebo v nékteré radé pred nim. Je R ekvivalence? Je R usporadani?

Reseni:

Oznacme r(x) = a fakt, ze student x sedi v fadé a. Pak relaci R mizeme
zapsat jako mnozinu takto: R = {(a,b)|r(a) < r(b)}. Postupné budeme ovéro-
vat, zda relace je reflexivni, symetricka, antisymetricka a tranzitivni.

Reflexivita: Z¥ejmé r(z) = r(x) (student sedi ve stejné fadé, ve které
sedi), tedy i r(z) < r(z), takze (z,z) € R pro vsechny studenty x. Tedy R je
reflexivni.

Symetrie: Pro x,y zvolené tak, ze r(z) = r(y) podminka symetrie plati.
Pokud ale zvolime z,y tak, ze r(x) < r(y) (to muzeme pouze pokud alesporn
ve 2 fadach jsou néjaci studenti), pak (z,y) € R, ale (y,z) € R (protoze
r(y) £ r(x)). Tedy R neni symetrickd (pokud alespon ve 2 fadéach jsou néjaci
studenti).

Antisymetrie: Pro x,y zvolené tak, ze r(z) = r(y) Az # y (to muzeme,
pokud alespon v jedné radé sedi vic nez jeden student), plati (z,y) € R A
(y,x) € RAx # vy, coz je v rozporu s podminkou antisymetrie. Tedy R neni
antisymetrickd (pokud alespon v jedné fadé sedi vic nez jeden student).

Tranzitivita: Zvolme libovolné studenty x, y, z. Pokud (z,y) € R A (y,z2) €
R, plati r(z) < r(y) a r(y) < r(z2), tedy i r(z) < r(z) a tedy i (z,2) € R.
Tedy R je tranzitivni.

R neni ekvivalence ani usporadani (neni symetrickd ani antisymetricka).



