1. V projektivni roviné nad kone¢nym télesem [, o ¢ prvcich je kiivka urcena rovnici
2% +y° + 2° = 0. Napiste, pro kterd pfirozend ¢isla ¢ existuje téleso o ¢ prveich, a
urcete, pro kterd ¢ je uvedena krivka singularni.

2. Pro kazdé prirozené ¢islo n urcete, kolik bodi ma eliptickd kiivka &, uréend Weier-
strassovou rovnici y? = 23 + x nad télesem o 7" prvcich.

(a) Navic v piipadé n = 1 naleznéte té7 generator eliptické kiivky & (jde-li
o cyklickou grupu), resp. systém nezavislych generdtori (neni-li grupa cyk-
lickd), a vSechny body eliptické kiivky pomoci tohoto generatoru, resp. téchto
generatori, vyjadrete.

(b) Déle v ptipadé n = 2 rozhodnete, zda eliptickd kiivka &, je cyklickd grupa
nebo ne.

3. Popiste okruh viech celych ¢isel v télese Q(v/—6). Dokaizte, Ze tento okruh neni
okruh s jednoznaénym rozkladem. [Navod: naleznéte néjaké dva podstatné odligné
rozklady né&jakého ¢isla na souéin ireducibilnich prvki.]

4. Sestrojte téleso o 27 prvcich a urcete, kolik jeho prvki je takovych, 7e (samotné)
generuji jeho multiplikativni grupu. Dale alespon jeden takovy prvek explicitné
popiste.

5. Naleznéte aspon Sest dobrych aproximaci ¢isla \/g .

6. Rozhodnéte, zda cislo 2821 je Carmichaelovo.

7. Zformulujte vétu, na niz je zalozen N — 1 test Poclingtona a Lehmera.



