
1. V projektivní rovinì nad koneèným tìlesem F

q

o q prv
í
h je køivka urèená rovni
í

x

5

+ y

5

+ z

5

= 0. Napi¹te, pro která pøirozená èísla q existuje tìleso o q prv
í
h, a

urèete, pro která q je uvedená køivka singulární.

2. Pro ka¾dé pøirozené èíslo n urèete, kolik bodù má elipti
ká køivka E

n

urèená Weier-

strassovou rovni
í y

2

= x

3

+ x nad tìlesem o 7

n

prv
í
h.

(a) Naví
 v pøípadì n = 1 naleznìte té¾ generátor elipti
ké køivky E

1

(jde-li

o 
ykli
kou grupu), resp. systém nezávislý
h generátorù (není-li grupa 
yk-

li
ká), a v¹e
hny body elipti
ké køivky pomo
í tohoto generátoru, resp. tì
hto

generátorù, vyjádøete.

(b) Dále v pøípadì n = 2 rozhodnete, zda elipti
ká køivka E

2

je 
ykli
ká grupa

nebo ne.

3. Popi¹te okruh v¹e
h 
elý
h èísel v tìlese Q(

p

�6). Doka¾te, ¾e tento okruh není

okruh s jednoznaèným rozkladem. [Návod: naleznìte nìjaké dva podstatnì odli¹né

rozklady nìjakého èísla na souèin iredu
ibilní
h prvkù.℄

4. Sestrojte tìleso o 27 prv
í
h a urèete, kolik jeho prvkù je takový
h, ¾e (samotné)

generují jeho multiplikativní grupu. Dále alespoò jeden takový prvek expli
itnì

popi¹te.

5. Naleznìte aspoò ¹est dobrý
h aproxima
í èísla

q

5

3

.

6. Rozhodnìte, zda èíslo 2821 je Carmi
haelovo.

7. Zformulujte vìtu, na ní¾ je zalo¾en N � 1 test Po
lingtona a Lehmera.


