Ultimatum

Ve hie dvou hrac¢i prvni zvoli € [0,1] a druhy budto souhlasi nebo ne-
souhlasi. V prvnim piipadé prvni obdrzi x a druhy 1 — x, ve druhém nikdo
nic.

Normalni forma Nejprve musime zajistit, aby volba strategii obou hraci
probihala nezavisle a ne v ur¢eném potadi. Lze napt. predpokladat, ze druhy
hrac si pfedem vytvoii ,,manual“, podle kterého bude volit odpovéd. Vsechny
manuély lze interpretovat jako podmnoziny v [0, 1] obsahujici pravé ta z, se
kterymi hrac¢ souhlasi, nebo ekvivalentné jako jejich charakteristické funkce,
tj. f(x) =1 pravé kdyz druhy hrac¢ souhlasi s . MnozZiny strategii tedy jsou
[0,1], resp. {0,1}%1 a vyherni funkce u;(x, f) = xf(x), resp. us(x, f) =
(1 - 2)f(2).

Dolni a horni hodnoty hry Druhy hra¢ mutze hrat strategii ky = 0 a
prvni hra¢ si nezaru& nic, ani kdyby to pfedem védél. Tedy hi = h;y =
0. Stejné tak druhy hra¢ nic nenadéla se strategii prvniho hrace x = 0 a
dostavame hi = hy = 0.

Rovnovazné situace Tvrdime, Ze rovnovazné situace jsou pravé dvojice
(z, f), kde v = max{y € [0,1] | f(y) = 1} a také situace (1, ko) a (1, xq0}). V
prvnim pfipadé pro y > x mame f(y) = 0, tedy uy(z, f) =2 > 0 = uy(y, ).
Podobné druhy hra¢ voli mezi zisky 0 a 1 — z = uq(z, f), tedy vic ziskat
nemtze. Dvé zbyvajici rovnovazné situace poskytuji obéma hrac¢im nulovy
zisk. Je zfejmé, ze individualni odboceni kteréhokoli z hract mu nepomuze.
Nyni dokdzeme, ze Zadné dalsi situace neni rovnovazné. Pokud x < sup{y €
0,1] | f(y) = 1}, pak lze najit y > x takové, ze f(y) = 1, a prvni hra¢ by
si volbou y polepsil. Pokud z < 1 a f(x) = 0, polepsi si druhy hra¢ volbou
néjaké g(x) = 1 zisk z 0 na 1 — . Konecné, pro x = 1 a f # ko, x{o}, f(1) =0
existuje y > 0, kde f(y) = 1 a prvni hra¢ by si jeho volbou polepsil z 0 na
Y.

Dominovani strategii Pro druhého hrace mame f < g pravé tehdy kdyz
f(z) < g(z) pro vSechna a f(x) < g(x) aspoii pro jedno = € [0,1). (Hodnota
funkci v 1 neni podstatnd, protoZze uy(1l,—) = 0.) Nedominované strategie
tedy jsou k1 = 1 a x[o,1). Pro prvniho hrace je 0 < x pro libovolné z > 0



— skuteéné u,(0, —) = 0 zatimco napf. ui(x,k;) = z > 0. Nenulové z,y se
nedominuji — napf. u(x, x(z}) = ¢ > 0 = u1 (@, xyy}), zatimeo u1(y, X(z}) =
0 <y =ui(y, X{y})- VSechna z > 0 jsou tedy nedominované strategie prvniho
hrace.

Zamys$leni Dominovani strategii druhého hrace naznacuje, ze druhy hrac
by se mél spokojit s libovolnym nenulovym ziskem. Tato zdanlivé racionalni
uvaha vSak umoznuje prvnimu hraci bezuzdné vydirani.

Prestoze ma druhy hra¢ moznost veta, neni vii¢i prvnimu v rovnocenném
postaveni. Zajimavé vsak je, ze ozndmenim svého iimyslu predem témér pie-
bira tlohu prvniho hrace. Prvni by se totiz rozhodoval zejména o tom, zda
volit « pro néjz f(z) = 1, ¢ nikoliv. V kladném piipadé bude pii racionalni
volbé takové x volit co nejvétsi a prakticky bychom tedy mohli uvazovat o
téze hie s prehozenymi tlohami hraca.

Pii pfevodu hry do normalniho tvaru se mozna dopoustime urcitého
zkresleni z psychologického hlediska — druhy hrac je v ptvodni hie jiz kon-
frontovan s nevratnou nabidkou a muize snaze podlehnout pokuseni souhlasit,
prestoze si volbou f predsevzal néco jiného. V praxi do rozhodovani hracta
vstupuji dalsi faktory — jaka je skuteéna hodnota délené ¢astky (viz funkce
uzite¢nosti), zda se hraje jednokolové ¢i opakované, atd.



