Domaci ukol z 9. kvétna 2013

Necht 0,/ e R—Q,0< 6 <1,0< ¢ < 1,0 ~ 0. Tedy vyjadreni
0 a @' fetézovymi zlomky jsou od jistého mista stejné, presnéji: oznacime-li
0 = [ai,as,...], 0 = [d],d),...], pak existuji {,m € N tak, Ze pro vSechna
n € N plati ap1, = aj, ..

Oznacme dale (pn)pZ; a (ga)5ly (resp. (p,)nZ; @ (g,,)7i1) posloupnosti
konstruované vétou 2 pro 0 (resp. ¢'), plati tedy

po=149=0p=0 ¢a=1,
DPn+1 = AnPp + Pn—1,
In+1 = AnQn + qn-1,
po=1,¢=0, p=0, ¢ =1,
Prs1 = QP + Pt
q:@+1 = a,q, + @1

/
Pro kazdé n € N oznacme ¢, = 2, ¢, = qzil a Ty = |Pren — Ol

Pripoménme, Ze pro libovolné 6 € R znacime

v(0) = liminf q - ||¢d| = liminf g, - ||g.0]|-
q—o0 n—00

1. Dokazte, ze pro kazdé n € N plati gb;}rl = Qpi1 + On & Opdpi1 < %
[Navod: uzijte rekurentni vztah pro ¢, o a to, Ze ¢,+1 > ¢, a a1 € N

/

2. Dokazte, Ze pro kazdé n € N, n > 2, plati z,, = 2,_ 101409140y
[Navod: uzijte bod 1 a rovnost a1, = a,, .|

3. Dokazte, ze lim,, ., z, = 0.
[Navod: uzijte body 1 a 2 a ukazte, Ze 7,41 < ixn,l.]

4. Dokaite, ze v(0) = v(0').

[Navod: uzijte bod 3 a rovnost (20) z prednéasky, podle které plati
Gn * [|@a0| = (Pn-1 + @n + [Ant1; Gnya, - - 'D_l']



