Extrémy podle Pierra de Fermata

Uloha 1
Urcete extrémy funkce y = 22 + 2 + 1.

Poznamka.
V dalsim textu budeme misto misto symbolu e pouzivat symbol t. Vztah ,byti
adekvadlni budeme znacit symbolem ~.

Resent:
fl@) ~ fla+1)
e+l ~ (+t) P+ (@+t)+1
0 ~ 2at+t*+t
0 ~ t-(2r+1+1)
0 ~ 2z+1+4t
1
0 = 2z+1& 2= 5
Funkce ma minimum v bodé x = —%.
Uloha 2
Urcete extrémy funkce y = %5
Resent:
fl@) ~ fla+1)
T T+t
x2+1 (x+1)2+1
0 22+ ot —1
(z +1)*(z* + 1)
0 ~ 22 +at—1
0 = *—1&z/=1
Funkce ma extrémy v bodech x = —1,x = 1, maximum v bodé z =1 a
minimum v bodé z = —1.
Uloha 3

Urcete extrémy funkce y = = + i



f@) ~ flz+1)

1
r+—- ~ r+t+—
T r+t

224+ at—1
z(x +t)

~ 2t 4at—1
0 = 2*—1&z=1

Funkce ma extrémy v bodech x = —1,x = 1, maximum v bodé z = —1 a
minimum v bodé z = 1.

Uloha 4
Do trojuhelniku se zakladnou z a vyskou v vepiste obdélnik maximalniho
obsahu.
Resent:
Oznac¢ime-li rozméry obdélniku x, y tak, jak je uvedeno na obrazku, pak
na zakladé podobnosti trojuhelniki muze psati

v—y
x

v v
=-sy=—(z—x
g Z( )

Pro obsah trojihelniku plati

Sz:z:yzaz;y(z—:c):1):1:'—2:1:’2
z z

flx) ~ flz+1)
v
vx—;xQ ~ v(xr+1t)

v 2
— —(z+t
Y1)

0 ~ t(vz—2vx—t)
0 ~ wvz—2vxr—ut

0 = vz—2vx<:>x:§

Funkce S ma maximum pro x = 5. Odpovidajici hodnota pro y je
y=t-w)=t:-3 =1t
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Do koule o poloméru r vepisté kuzel maximalniho objemu.

Resent:
Oznac¢ime-li polomeér kuzele R, pro jeho objem plati V = %WRZU.
Zrejmé je R? = r? — (r — v)? = 2rv — v% Pro objem kuzele pak plati

_ LR = Lrore — 0o = Sretor -
V= 37TR v = 37r(27’v v ) = 5V (2r —v).
flv) ~ flu+1)
1

1
§7T112(27“ —v) ~ gw(v +1)*(2r —v —1t)

0 ~ t(drv+2rt — 3v* — 3vt — t2)
0 ~ drv+2rt—3v* —3vt —t*
0 = 4rv—3v® < v(dr —3v) =0.

Odtud plyne v = %r. Pro R dostavame R = %57’.



