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Dokonceni z minula - Dalsi odhad zbytku

Véta
o0
Necht > ay, je ciselnd Fada, pro kterou plati
n=1
il <g<1
Gn,

pro vSechna n € N. Pak pro zbytek R, této tady plati

q
|Rn| < |an|1_q~
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Alternuji fady aneb kdyz nutna je i dostatec¢né

Definice
o0

Nekonecna fada Y a, se nazyva alternujici, pravé kdyZz plati
n=1

SEN Apt1 = —SEN Gy,

pro vSechna n € N.
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Alternuji fady aneb kdyz nutna je i dostatec¢né

Definice
o

Nekonecna fada Y a, se nazyva alternujici, pravé kdyZz plati
n=1

SEN Gp 1 = —SgN dp

pro vSechna n € N.

Véta (Leibnitzovo kritérium)
Necht a,, je nerostouci posloupnost kladnijch cisel. Pak alternujici rada
o

3 (—1)"ta, konverguje prdvé tehdy, kdyz plati lim a, = 0.
n—,oo

n=1
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Posledni odhad zbytku

Véta
Necht {an},- o je nerostouct posloupnost kladnych éisel takovd, Ze

58]
lim a, = 0. Pak pro zbytek R,, alternujici fady > (—1)"a, plati
n—oo n—1

|Rn| < @ny1-
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Absolutni konvergence

Véta

o0 o0
Konverguje-li fada Y, |ay|, pak konverguje i Tada ), ay, .
n=1 n=1
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Absolutni konvergence

Véta

o0 o0
Konverguje-li fada ) |ay|, pak konverguje i Fada > ay, .

n=1 n=1

Definice

o0

Rekneme, Ze rada > ay, konverguje absolutné, jestlize konverguje fada
n=1

o0 o0 o0
> |an]. Jestlize fada ) a, konverguje a > |a,| diverguje, fikame, Ze
n=1 n=1 n=1

o0
fada ) a, konverguje neabsolutné.
n=1

Petr Liska (Masarykova univerzita)

Nekoneéné rady 29.04.2022 5/8



Kritéria konvergence
Véta

o o
Necht > by, je konvergentni fada s nezdporngmi éleny a > ay je fada
n=1

n
s libovolngmi cleny. Jestlize pro vSechna n € N plati |a,| <
(0.)

> ay, konverguje absolutné.
n=1

1
n, pak Tada
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Kritéria konvergence
Véta

o o
Necht >’ by, je konvergentni fada s nezaporngmi cleny a Z an je Tada
n=1 —

s libovolngmi cleny. Jestlize pro vSechna n € N plati |a,| < bn, pak Tada
(0.)

> ay, konverguje absolutné.
n=1

Véta

Existuje-li 11m Vlan| = q € R*, pak v pripadé ¢ < 1 tada Z Gn

n=1

konverguje absolutne a v pripadé q > 1 Tada diverguje.

Petr Liska (Masarykova univerzita) Nekoneéné rady 29.04.2022 6/8



Kritéria konvergence
Véta

o0 o0
Necht >’ by, je konvergentni fada s nezaporngmi cleny a Z an je Tada

n=1 —

s libovolnymi cleny. Jestlize pro vSechna n € N plati |ay| < bn, pak Tada

o0

> ay, konverguje absolutné.
n=1

Véta

Existuje-li 11m Ylan| = g € R*, pak v pFipadé ¢ < 1 Fada Z Gn

n=1
konverguje absolutne a v pripadé q > 1 Tada diverguje.

Véta
(0.0)
Existuje-li lim % = q € R*, pak v pripadé ¢ < 1 fada ) ay,
n—oo w n=1
konverguje absolutné a v pripadé q > 1 rada diverguje. |
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Prerovnani rad
Definice

o0
Necht Y a, je fada, {k,} permutace mnoziny N. Pak fikdme, Ze fada

n=1
oo o0
> ag, vznikla prerovndnim fady Y a.
n=1 n=1
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Prerovnani rad

Definice
o0

Necht > a, je fada, {k,} permutace mnoziny N. Pak fikame, Ze fada
oo n=l o0
> ag, vznikla prerovndnim fady Y a.
n=1 n=1 )
Véta

(o.0]
Necht fada Y a, konverguje absolutné. Pak konverguje absolutné také

no:ol -
kazdd fada Y ay, vznikld prerovndnim Fady > a, a plati

n=1 n=1

(o9 [es)
E Ay — E ag,, -
n=1 n=1
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Hodné prekvapivy vysledek

Véta (Riemann)

o0
Necht fada > a, konverguje neabsolutné a necht s € R je libovolné.
n=1
o0 o0
Pak existuje takové prerovndni fady 3 an, Ze Y. ag, = s, takové
n=1 n=1
o o0
prerovndni, Ze Yy ap, urcité diverguje a takové prerovndni, Ze Y aq,
n=1 n=1
osciluge.
W
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