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Definice

Necht a € R a necht f je funkce definovana na intervalu [a, 00), ktera
je integrovatelna na kazdém intervalu [a, b], kde b > a. Definujme
funkci F' na intervalu [a, c0) vztahem

b
F(b):/f(:c)dx.

Jestlize existuje vlastni limita blim F(b), fikdme, Ze nevlastni integrdl
e el

| f(z)dz konverguje a klademe

0o b
[ 1@)de = fim £e) = in [ s@)ao.

a

Neexistuje-li vlastni limita blim F(b) tikame, Ze nevlastni integral di-
—00

verguje.
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Neékolik poznamek
e Je-li limita blim F(b) nevlastni, fikame, Ze integral urc¢ité diverguje.
— OO
V piipadé, Ze tato limita neexistuje, fikame, Ze integral osciluje.
a
e Nevlastni integral [ f(z)dx, kde a € R, definujeme analogicky
—0o0
a a
/ f(z)dz = lim [ f(z)dz.
Cc——00
— 0o (&

e Je-li funkce f definované na R a integrovatelna na kazdém
oo

omezeném intervalu, fekneme, Ze nevlastnf integral [ f(z)dx
—00
konverguje, jestlize pro néjaké a € R konverguji oba nevlastni
a (o]

integraly [ f(z)dz a [ f(z)dz. V tomto pifpadé klademe

—00

7f(33)d$: /af(m)dx+7f(x)d$.
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Prosté srovnavaci kritérium

Véta

Necht funkce f, g splituji pro x € [a,00) nerovnosti 0 < f(x) < g(x).

oo
(i) Konverguje-li integrdl [ g(x)
a

s}

plati

oo

(ii) Diverguje-li integrdl [ f(z)dz, diverguje i integrdl [ g(x)dx.

(o)
dz, konverguje i integrdl [ f(z)dz a
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Limitni srovnévaci kritérium

Véta

Necht funkce f, g jsou nezdporné na [a,c0) a necht existuje
lim M =1L.
z—o0 g(x)

[o.¢]
(i) Je-li L < oo a konverguje-li integrdl [ g(z)dz, konverguje i inte-
oo a
grdl [ f(z)dz.
a
o
(ii) Je-li L > 0 a diverguje-li integrdl [ g(z)dz, diverguje i integrdl
a

[ f(@)de.
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Definice

Necht a, b € R, a < b, a necht f je funkce definovana na intervalu
[a,b). Rekneme, ze b je singuldrni bod funkce f, jestlize f je ohranic¢ena
na kazdém intervalu [a,b — €], kde 0 < £ < b — a, neni ohrani¢en4 na
intervalu [b — ¢, ] a je integrovatelna na kazdém intervalu [a, b — ¢].

Definice
Necht f je funkce definovana na intervalu [a, b) a necht b je jejim sin-
gulérnl’rn bodem Necht funkce F' je definovana na intervalu [a,b) pred-

pisem F(z f f(t) dt. Existuje-li vlastni limita lim F(z), fekneme,

r—b—
b
ze nevlastni integral [ f(z)dx konverguje a plati

i 0

Neexistuje-li vlastni limita lim F'(x), fikdme, Ze integral diverguje.
z—b—
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