10. cviceni z MIN401 — Usporadané mnoziny a grupy

Priklad 1: Nechf X je mnozina. Dokazte, ze zobrazeni f: (P(X),C) — (P(X),2) dané
predpisem f(A) = X — A je izomorfismus usporddanych mnozin.

Piiklad 2: Necht svaz G je fetézec. Ukazte, Ze svaz vsech idedlu svazu G je také retézec.

Piiklad 3: [11.1] Rozhodnéte o ndsledujicich mnozindch a operacich, jakou algebraickou
strukturu tvoii (grupoid, monoid, pologrupa, grupa):
(i) podmnoziny mnoziny pfrirozenych ¢isel s operaci sjednocent,
mnozina N spolu s binarni operaci nejvétsi spolecny délitel,
mnozina N spolu s binarni operaci nejmensi spoleény néasobek,
mnozina realnych invertibilnich matic 2x2 spolu s operaci s¢itani matic,

mnozina realnych matic 2x2 spolu s operaci nasobeni matic,

)
)
)
)
(vi) mnozina redlnych matic 2x2 spolu s operaci odé¢itan fmatic,
) mnozina invertibilnich matic 2x2 nad Zs spolu s operaci ndsobeni matic,
) mnozina Zg spolu s operaci nasobeni (modulo 6),
)

mnozina Z; spolu s operaci nasobeni (modulo 7).

Priklad 4: [11.8] Na mnoziné (R \ {0}) x R definujeme operaci ® jako
(2, ) © (u,v) = (zu, 20 +y).

Popiste, o jakou algebraickou strukturu se jedna.

Priklad 5: [2.19] Rozlozte nésledujici permutaci v Sy na soucin transpozic:
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Piiklad 6: [11.10] Urcete znaménko nasledujicich permutaci v Ss,, a Sap:
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Piiklad 7: [11.13] Méjme permutaci o € Sy,

(1234567
7\3 65 712 4)

2013

V grupé (S7, o) urcete fad o, inverzi k o, 0°°!? a ukazte, ze 0 nekomutuje s transpozici 7 = (2, 3).

Piiklad 8: [11.16,11.17] Dokazte, Ze neexistuje ¢tyiprvkova ani pétiprvkovd nekomutativni
grupa.



