Podrobnéjsi hint k 3. domaci loze z MIN401, jaro 2022

Ukatzte, Ze predpis f(z) := {a € Q | a < x} definuje zobrazeni f: RU{oco, —c0} — J,
které je izomorfismem uspotfddanych mnoZin. Lze postupovat napiiklad ndsledovné:

e Ukazte, Ze pro kazdé © € R U {oo, —oo} je f(x) idedl, ktery se nerovnd mnoziné
{c€ Q| ¢ < b} prozadné b € Q. Timto ukaZete, Ze f je opravdu zobrazeni.

e Ukazte, Ze pokud x # y pro x,y € R U {00, —oo}, potom f(z) # f(y). Timto
ukdZete injektivitu zobrazeni f.

e Ukazte, Ze pokud [ je idedl, ktery neni tvaru {c € Q | ¢ < b} pro zadné b € Q,
potom existuje z € R U {co, —oo} takové, Ze f(x) = I. Timto ukdZete surjektivitu
zobrazeni f. Jako hledané x zvolte supremum mnoziny /. Odlivodnéte existenci
tohoto suprema, a poté ukazte inkluze f(z) CTal C f(x).

e Ukazte, ze pokud x < y pro z,y € R U {o0, —o0}, tak potom f(z) C f(y). Timto
ukézete, Ze zobrazeni f zachovava usporadani.

e Ukazte, Ze pokud y < z pro z,y € RU {00, —o0}, tak potom f(x) Z f(y). Timto
ukdZete, Ze inverze zobrazeni f zachovava usporadani.



