1. boMAci ULOHA z MIN401, JARO 2023

ZADANO: 28.2.2023 ODEVZDEJTE DO: 28.3.2023

Definice. Viyskou Euclidova algoritmu h(a) ¢isla a € N, a > 2 ozna¢me nejvétsi potiebny pocet
kroku Euclidova algoritmu pro vypocet NSD(a, b) ze vSech ¢isel b € N, b < a.

Pozndamka. Napi. h(4) = h(3) = 2. Pouze pro a = 2 plati h(a) = 1.

Definice. Fibonacciho posloupnosti {fx}72, = {0,1,1,2,3,5,8,13,21,...} je posloupnost za-
dana rekurentne:
fo=0, fi=1 fo=/fo1+ fue pron>2.

Zadani. Dokazte, Ze pro libovolné cislo f,,n > 3 z Fibonacciho posloupnosti plati:
h(fn) =n—2.

Hint: Zacnéte dikazem, Ze Euclidiv algoritmus pro NSD(f,, fn_1) md n — 2 kroki. (A taky si
uvédomte, Ze tento samotny fakt jesté nestaci. ©)

Dalsi hint: Dikaz z predeslého hintu ndm dokazuje, Ze h(f,) > n — 2, takZe je potieba jesté
ukdzat h(f,) < n—2. Toho lze urcité dosahnout vicero zpusoby. Ja bych rovnou dokdzal, Ze pro
vsechna a,b € N takovd, Ze f, > a > b, md Euclidiv algoritmus pro NSD(a,b) nanejugs n — 2
kroki. (Vyuzije se silnd indukce.)



