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Kritéria konvergence

Véta (Nutna podminka konvergence)

[e.°]
Necht nZ::I ap konverguje. Pak nh_)rglo ay = 0.
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Kritéria konvergence

Véta (Nutna podminka konvergence)

Necht Z an konverguje. Pak hm an = 0.
n=1

Véta (Integralni kritérium)

Necht funkce f je kladnd a klesajici na intervalu [1,00). A necht

an = f (n) Pak § an, konverguje prave tehdy, kdyzZ konverguje inte-
grdl [ f(z)da. B
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Véta (Srovnavaci kritérium)

[e.e] [e.e]
Necht > an a Y by jsou fady s nezdporngmi éleny a necht an, < by,

n=1 n=1
o0
pro skoro viechna n € N. Potom plati: konverguje-li fada " by, kon-
verquje i fada Y an; diverquje-li fada Y ay, diverguje i »_ by,.
n=1 n=1 n=1
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Véta (Srovnavaci kritérium)

o0 [e.e]
Necht > an a Y by jsou fady s nezdporngmi éleny a necht an, < by,

n=1 n=1
o0
pro skoro viechna n € N. Potom plati: konverguje-li fada " by, kon-
n=1

oo (o.¢] o0
verquje i fada Y an; diverquje-li fada Y ay, diverguje i »_ by,.
n=1 n=1 n=1

Véta (Limitni srovnavaci kritérium)

o [o.¢]
Necht > an a Y by jsou fady s nezdporngmi éleny a necht existuje
n=1 n=1
lim % = [,
n—oo b

o0 o0
Je-li L < 0o a konverguje-li Tada »_ by, pak konverguje i Tada . a,.

n=1 n=1

(o.0] (0.0

Je-li L > 0 a diverguje-li fada Y by, pak diverguje i fada Y a, .
n=1 n=1
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Véta (Limitni podilové kritérium)
[e.°]

Necht > ay, je fada s kladngmi éleny a necht existuje
n=1

. An+41
lim —°*

n—00 (U

o [o¢]
Je-li g < 1, pak Y a, konverguje, je-li ¢ > 1, pak > a, diverguge.

n=1 n=1
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Véta (Limitni podilové kritérium)

[e.°]
Necht > ay, je fada s kladngmi éleny a necht existuje
n=1

. Ap+1
lim —°*

n—00 (U

(0.0 [o¢]
Je-li g < 1, pak > ay konverguge, je-li ¢ > 1, pak > a, diverguje.

Véta (Limitni odmocninové kritérium)
o0

Necht > ay, je fada s nezdporngmi éleny a necht existuje
n=1

lim a, = q, kde q € R*.

n—oo

(0.) (0.0
Je-li g < 1, pak > ay, konverguje a je-li ¢ > 1, pak > a, diverguje.

n=1 n=1

v
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Alternuji fady aneb kdyz nutna je i dostatec¢né

Definice
o

Nekonecna fada Y a, se nazyva alternugici, pravé kdyz plati
n=1

SEN Apt1 = —SEN Gy,

pro vSechna n € N.
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Alternuji fady aneb kdyz nutna je i dostatec¢né

Definice
o

Nekone¢na fada ) a, se nazyva alternujici, pravé kdyz plati
n=1

SgN Ay41 = —SgN ay,

pro vSechna n € N.

Véta (Leibnitzovo kritérium)
Necht a,, je nerostouci posloupnost kladnijch cisel. Pak alternujici rada
oo

S (—1)""ta, konverguje prdvé tehdy, kdyz plati lim a, = 0.
n—oo

n=1
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Absolutni konvergence

Véta
o0 o0
Konverguje-li fada ) |ay|, pak konverguje i Ffada Y a, .
n=1 n=1
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Absolutni konvergence

Véta
[o¢] 0
Konverguje-li fada ) |ay|, pak konverguje i Ffada Y a, .
n=1 n=1
Definice

o o
Rekneme, 7e fada Y a, konverguje absolutné, jestlize konverguje fada
n=1

o0 o0 &S
> |an]. Jestlize fada > a,, konverguje a >_ |a,| diverguje, fikame, Ze
n=1 n=1 n=1

o0
fada > a, konverguje neabsolutné.
n=1
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Kritéria konvergence

Véta
o0 o0

Necht > by, je konvergentni tada s nezaporngmi éleny a > ay, je fada
n=1

n=1
s libovolngmi cleny. Jestlize pro vsechna n € N plati |a,| < by, pak Fada
(0.0)

> ay, konverguje absolutné.
n=1
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Kritéria konvergence
Véta

o0 o
Necht > by, je konvergentni tada s nezaporngmi éleny a > ay, je fada
n=1 n=1
s libovolngmi cleny. Jestlize pro vsechna n € N plati |a,| < by, pak Fada
(0.0)

> ay, konverguje absolutné.
n=1

Véta

(oo}
Existuje-li li_)rn Vlan| = q € R*, pak v pripadé ¢ < 1 fada ) ay,
n (0.0

n=1

konverguje absolutné a v pripadé q > 1 Tada diverguje.
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Kritéria konvergence
Véta

o0 o
Necht > by, je konvergentni tada s nezaporngmi éleny a > ay, je fada

n=1 n=1
s libovolngmi cleny. Jestlize pro vsechna n € N plati |a,| < by, pak Fada
(0.0)
> ay, konverguje absolutné.
n=1
Véta

o0
Ezistuje-li lim {/|a,| = q¢ € R*, pak v pfipadé ¢ < 1 fada ) a
n—o00 n=1
konverguje absolutné a v pripadé q > 1 Tada diverguje.

Véta
(0.0
Ezistuje-li lim |“4L] = ¢ € R*, pak v piipadé ¢ < 1 Fada Y ay
n—00 n=1
konverguje absolutné a v pripadé q > 1 Tada diverguje.
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Prerovnani rad
Definice

o
Necht > a, je fada, {k,} permutace mnoziny N. Pak fikame, Ze rada

n=1
o0 (0.0}
> ag, vznikla prerovndnim fady Y. an.
n=1

n=1




Prerovnani rad

Definice
o0
Necht > a, je fada, {k,} permutace mnoziny N. Pak fikime, Ze fada
=1
oo " (0.0}
> ay, vznikla prerovndnim fady Y an.
n=1 n=1
v
Véta
o0
Necht fada Y a, konverguje absolutné. Pak konverguje absolutné také
=1
nOO o0
kazdd fada Y ax, vznikld prerovndnim Fady > a, a plati
n=1 n=1

(oS (oS
E Ap = E ag,, -
n=1 n=1
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Hodné prekvapivy vysledek

Véta (Riemann)

Necht fada > a, konverguje neabsolutné a necht s € R je libovolné.
n=1
o0 o0
Pak ezistuje takové prerovndni fady ) an, Ze Y a, = s, takové
n=1 n=1
o o0
pirerovndni, Ze ) a,, urcité diverguje a takové pierovndni, Ze Y aq,
n=1

of = n=1
osciluge.
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