Seminar z matematiky IT — jaro 2023 — 2. pisemka

Vsechna svoje tvrzeni zduvodnéte.

1. (5 bodua) Bud V vektorovy prostor, vy,...,v, € V vektory a ¢: V — V line-
arni zobrazeni. Pfimo z definice lineadrni nezavislosti dokazte, ze jsou-li vektory
v1 —o(v1), ..., U, — @(vy,) linedrné nezavislé, tak i vektory vy, ..., v, jsou linedrné
nezavislé. Ukazte, ze opacna implikace obecné neplati.

2. (5 bodu) Bud V vektorovy prostor nad R, vy, ..., v, jeho baze a v € V vektor.
Dokazte, ze vektory vy —wv, ..., v, —v jsou linearné zavislé praveé tehdy, kdyz existuji
ai,...,a, € Rspliujici a; +---+a, =1 a a1v; + - - - + a,v, = v.

3. Prémiovy priklad (3 body) Bud V vektorovy prostor nad télesem K a vy, ..., v,
jeho baze, pricemz n > 1. V pripadech K = R a K = Z, rozhodnéte, pro které
permutace 7 mnoziny {1,...,n} je v; + Un(1), - - - » Un + Ur(n) baze prostoru V.



