Seminar z matematiky IT — jaro 2023 — 7. pisemka

1. (5 bodt) P¥imo z axiomatické definice skaldrniho sou¢inu na redlném vektorovém
prostoru V' dokazte nasledujici tvrzeni:
Pro libovolné vektory w,v € V plati (u,v) = 0 pravé tehdy, kdyz

Va € R: ||u|]| < ||u+ av||.

2. (5 bodu1) Piimo z axiomatické definice skalarniho soucinu na realném vektorovém
prostoru V' dokazte nasledujici tvrzeni:
Necht v € V je vektor, U je podprostor prostoru V a uy,...,u,, je koneéna or-
tonorméalni baze podprostoru U. Jestlize pro vSechny vektory w € V spliujici
Vu € U: (u,w) =0 plati i (v, w) = 0, potom vektor v patii do podprostoru U.



