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3. pisemka ze seminaie z matematiky 11
1. (4 body) Necht posloupnost {z,,}5°; lezi celd v intervalu [a, b]. Dokazte, Ze existuje
podposloupnost {z,, }3°,, kterd je konvergentni a jeji limita lezi v intervalu [a, b].
Ndvod. Muzete pouzit tvrzeni o pruniku uzavienych intervalu.
2. (4 body) Rekneme, ze redlns funkce f : R — R je lokdlné rostouci v bodé ¢, jestlize

existuje d > 0 takové, ze f je rostouci na intervalu (c— 4, c+4). Dokazte, je-li f lokélné
rostouci v kazdém bodeé, je rostouci na celém R. (3 body)

Ndvod: Ukazte, ze f je rostouci na kazdém uzavieném intervalu [a, b)].

Ukazte na piikladu, ze tvrzeni neplati, pokud budeme predpokladat pouze, ze f je

lokélné rostouci zprava, tj. pro kazdé ¢ existuje 6 > 0 tak, ze f je rostouci na [c,c+ ).
(1 bod)

3. (4 body) Naleznéte néjakou bézi a urcete dimenzi podprostoru generovaného mnozinou
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ve vektorovém prostoru {f : R — R} nad R.



